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 صبىع الاوللأا

 )خٛاطٙب، زً اٌّؼبدلاد ا١ٔ٢خ ثطش٠مخ اٌّسذداد)وش٠ّش(( انًحذداث

 -:(Objectivesأهـذاف انًبدة)

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً ػـٍٝ :       ع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 رؼش٠ف اٌّسذد ٚٚطف أٔٛاػٗ ٚؽش٠مخ إ٠دبد ل١ّخ وً ٔٛع. .1

 اعزخذاَ خٛاص اٌّسذداد فٟ رجغ١ؾ زً اٌّسذد اٌزٞ ث١ٓ ٠ذ٠ٗ. .2

 .اٌّؼبدلاد اٌخط١خ ثطش٠مخ اٌّسذداد لإ٠دبد ل١ُ ِدب١ً٘ رٍه اٌّؼبدلادزً  .3

 

 ِدّٛػخ ػٕبطش رزشرت ثشىً طفٛف ٚأػّذح ِسظٛسح ث١ٓ ِغزم١ّ١ٓ شبل١١ٌٛٓ، -اٌزؼش٠ف:

 ٚ ٠غّٝ اٌّسذد اػزّبدا ػٍٝ ػذد طفٛفٗ أٚ أػّذرٗ. ٚرىْٛ ف١ٙب ػذد اٌظفٛف ِغبٚ ٌؼذد الأػّذح.

|                         اٌّسذد اٌثبئٟ            
  
  

| 

|اٌّسذد اٌثلاثٟ                            
   
   
   

|       

 إ٠دبد ل١ّخ اٌّسذد

|                                     اٌّسذد اٌثٕبئٟ -1
  
  

| 

 إٌبرح.ٔؼشة ٔٙب٠بد الألطبس ثجؼؼٙب ٠ٚطشذ زبطً اٌؼشة،٠ٚىْٛ اٌفشق ٘ٛ 

=a*d –b*c 

|
  
  

| 

=3*2 – 2*1 = 4 

|                     اٌّسذد اٌثلاثٟ -2
   
   
   

|       

 رسغت ل١ّخ ٘زا اٌّسذد ثطش٠مخ اٌزدضئخ )اٌّسذداد اٌّغبػذح(. -:(ؽش٠مخ اٌّسذد اٌّغبػذ1)

ذا اٌؼٕبطش اٌٛالؼخ فٟ اٌّسذد اٌّغبػذ:٘ٛ اٌّسذد اٌزٞ ٠سزٛٞ ػٍٝ ػٕبطش اٌّسذد الأطٍٟ ػ

 اٌظف ٚ اٌؼّٛد اٌسب٠ٚخ ػٍٝ اٌؼٕظش اٌّشاد إ٠دبد ِسذدٖ اٌّغبػذ.
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|
  
  

|        |
  
  

|      |
  
  

|         |
  
  

| 

              (b)           (c)              (  f)   اٌّسذد اٌّغبػذ ٌٍؼٕظش                               

(a ) 

 فٟ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح ٠دت ِشاػبد اٌّلازظخ اٌزب١ٌخ:

ػٕذ اخز١بس اٌؼٕظش اٌّشاد إ٠دبد ِسذدٖ اٌّغبػذ ٠دت أْ ٔؼغ أِبِٗ الإشبسح اٌلاصِخ فٟ اٌزدضئخ 

 -ٚوّب ٠ٍٟ :

|
   
   
   

| 

ز١بس اٌؼّٛد أٚ ٚػٕذ اخز١بس ازذ اٌظفٛف أٚ الأػّذح لاعزخشاج اٌّسذداد اٌّغبػذح ٌٙب ٠فؼً اخ

 اٌظف اٌزٞ ٠سٛٞ أوثش ػذد ِٓ الألطبس ٌزجغ١ؾ اٌسً.

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح: -( :1يثبل)

 اٌسً: ٔخزبس اٌظف اٌثبٌث)ٌّبرا(

|
   
   
   

|  = 0*|
  
  

| -0*|
  
  

| + 1*|
  
  

|   

=0-0+1*(2*2-1*1)= 4-1=3 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح: -( :2يثبل)

 )ٌّبرا( اٌسً: ٔخزبس اٌؼّٛد الأٚي

 

|
    
    
    

|  = 0*|
  
   

| +2*|
   
   

| + 3*|
   
  

| 

=0+2*(-1*-5 -2*4)+3*(-1*3 -1*4) = 0+(2* -3)+ (3* -7) 

= -6 -21 = -27 

رزٍخض ثئػبفخ طف١ٓ أٚ ػّٛد٠ٓ ثُ ػشة الألطبس ِغ ِلازظخ  -مخ ػشة الألطبس:ؽش٠ (2)

 الإشبساد .
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|
   
   
   

| 

  
  
  

 إػبفخ ػّٛد٠ٓ

                     |
   
   
   

 اػبفخ طف١ٓ     |

                                                 |
   
   

| 

 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثئػبفخ ػّٛد٠ٓ: -( :1يثبل)

|
   
   
   

|
  
  
  

 

=(2*2*1+1*0*0+3*1*0)-(0*2*3+0*0*2+1*1*1) 

=(4+0+0)-(0+0+1) 

=4-1=3 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثئػبفخ طف١ٓ: -( :2يثبل)

|
    
    
    

| 

      
       

 

 

=(0*1*-5)+(-2*2*4)+(3*-1*3)-(-2*-1*-5)-(0*2*3)-(3*1*4) 

= 0+(-16)+(-9)-(-10)-(0)-(12) 

= -27 

  -خٛاص اٌّسذداد:

وً ػبًِ ِشزشن ث١ٓ ػٕبطش أٞ طف أٚ ػّٛد ٠ّىٓ إخشاخٗ خبسج اٌّسذد وؼبًِ  -1

 ِشزشن ٌزٌه اٌّسذد.

|
   
   
   

|  = 3*|
   
   
   

|  
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   زشن ٌٍظف اٌثبٌث.وؼبًِ ِش (3ٚرٌه ثئخشاج )

إرا خضئٕب ػٕبطش اٞ طف اٚ ػّٛد اٌٝ ِدّٛع زذ٠ٓ ف١ّىٓ وزبثخ اٌّسذد ػٍٝ شىً  -2

 ِدّٛع ِسذد٠ٓ.

 

|
   
   
   

|  = |
     
     
     

|  

  

  =|
   
   
   

| +|
   
   
   

| 

              

 د أطفبس فبْ ل١ّخ اٌّسذد رغبٚٞ طفشا.إرا وبٔذ خ١ّغ ػٕبطش أٞ طف أٚ ػّٛ -3

٠ّىٓ ػشة ػٕبطش أٞ طف أٚ ػّٛد ثأٞ ػذد ٚإػبفخ إٌبرح إٌٝ ػٕبطش أٞ طف أٚ  -4

 ػّٛد آخش فٟ اٌّسذد ِغ ثمبء ل١ّخ اٌّسذد ثبثزخ.

|
   
   
   

|  = |
   
   
   

|  

 ٕبطش اٌؼّٛد اٌثبٟٔ.ٚإػبفخ إٌبرح إٌٝ ػ (2-ٚرٌه ثؼشة ػٕبطش اٌؼّٛد الأٚي ثـ )

إرا أثذي ِٛالغ أٞ طف١ٓ أٚ ػّٛد٠ٓ ِزدبٚس٠ٓ رزجذي فمؾ إشبسح اٌّسذد ِغ ثمبء ل١ّزٗ  -5

 ثبثزخ.

|
   
   
   

| = -|
   
   
   

|  

ارا وبٔذ ػٕبطش اٞ طف١ٓ اٚ ػّٛد٠ٓ ِزغب٠ٚخ اٚ ِؼبػفبرٙب فبْ ل١ّخ اٌّسذد رغبٚٞ  -1

 طفش.

 |
   
   
    

|  =  0  

 لأْ ػٕبطش اٌؼّٛد اٌثبٌث ػؼف ػٕبطش اٌؼّٛد الأٚي.
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 الأصبىع انثبٍَ

 -:حم انًعبدلاث اَُِت ببصخخذاو انًحذداث)كزًَز(

ل١ّخ وً ِدٙٛي ٘ٛ خبسج لغّخ ِسذد٠ٓ ازذّ٘ب ثبٌجغؾ ٚا٢خش ثبٌّمبَ.اٌّسذد اٌزٞ ٠ىزت ثبٌّمبَ 

اٌزشر١ت .اِب اٌّسذد اٌزٞ ٠ىزت ثبٌجغؾ فٙٛ  ٌد١ّغ اٌّدب١ً٘ ِىْٛ ِٓ ػٛاًِ رٍه اٌّدب١ً٘ ثٕفظ

 ٔفظ ِسذد اٌّمبَ ثؼذ رجذ٠ً ػٛاًِ اٌّدٙٛي اٌّشاد ا٠دبد ل١ّزٗ ثٕفظ اٌزشر١ت.

  -زً اٌّؼبدٌخ ا١ٔ٢خ اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ وش٠ّش: -( :1يثبل)

         

          

          

  -اٌسً:

 ٔغزخشج ِسذد اٌّمبَ -1

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

        (     )    

 

 -:(Xٔسذد ل١ّخ  اٌّدٙٛي ) -2

 

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

          (        )    
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 :(Yٔسذد ل١ّخ  اٌّدٙٛي ) -3

 

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

          (      )     

  
  
 
 
  

 
    

 :(Zٔسذد ل١ّخ  اٌّدٙٛي ) -4

 

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

         (      )    

  
  
 
 
 

 
   

 انخغذَت انًضخزجعت

 د ٚو١ف١خ إ٠دبد ل١ّزٗ.عؤاي اٌطٍجخ ػٓ ِفَٙٛ اٌّسذ -1

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ خٛاص اٌّسذداد. -2

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ زً اٌّؼبدلاد ا١ٔ٢خ ثبعزخذاَ اٌّسذداد. -3

 رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ. -4

 

 

 



 انزَبضُبث                                                                                         انًزحهت الاونً

 8 

 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح: -( :1صؤال)

|
   
    
   

| 

 -اٌزبٌٟ ثئػبفخ طف١ٓ:خذ ل١ّخ اٌّسذد  -( :1صؤال)

|
   
   
   

| 

 

 

 -زً اٌّؼبدلاد ا١ٔ٢خ اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ وش٠ّش: -( :1صؤال)

          

           

          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 انزَبضُبث                                                                                         انًزحهت الاونً

 9 

  وانزابع الأصبىع انثبنث

م١ُ اٌّّبط ِؼذي رغ١ش اٌّزغ١ش اٌّؼزّذ إٌٝ ِؼذي رغ١ش اٌّزغ١ش اٌّغزمً.أٚ ٘ٛ ١ًِ اٌّغز -:انخفبضم

 لأٞ ِٕسٕٟ ػٕذ ٔمطخ اٌزّبط.

 -:(Objectivesأهـذاف انًبدة)

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـ       : لـبدساً ػـٍٝ ّبدحع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 رؼش٠ف اٌزفبػً س٠بػ١ب ٕٚ٘ذع١ب ٚف١ض٠بئ١ب. .1

 . ٚغ١ش٘ب إ٠دبد ٔبرح الاشزمبق لأٞ ٔٛع ِٓ اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚاٌذٚاي الأع١خ ٚاٌٍٛغبسر١ّخ .2

 

  -عذ الاشخمبق:لىا

 -:اٌذٚاي اٌدجش٠خ أٚلا:

 ِشزمخ اٌؼذد اٌثبثذ= طفش. -1

If y=f(x) = c  --------   c=constant 

  

  
   

Example:- find ( 
  

  
) if 

1-   y = 7       ---------        
  

  
   

2-   y = -12    ---------        
  

  
   

 (n(ِشفٛع ٌٍمٛح)xاٌدجشٞ اٌّزىْٛ ِٓ ثبثذ ِؼشٚة )ِشزمخ اٌّمذاس  -2

             

      
  

  
          

 Example:- find ( 
  

  
) if 

1-   y= 7*         ---------        
  

  
       

2-   y= -12*       ---------       
  

  
        

 ِشزمخ داٌخ ِزؼذدح اٌسذٚد رغبٚٞ ِشزمخ وً زذ ػٍٝ زذح. -3
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      ( )   ( )   ( )    

     
  

  
 
  ( )

  
 
  ( )

  
 
  ( )

  
 
  

  
 

 

Example:- find ( 
  

  
) if 

 

1-                 

      
  

  
             

2-     
 

√ 
  

 

  
     

           
 

   +3        

      
  

  
     

 

           

( n-1( رغبٚٞ أٌلأط ِؼشٚة فٟ اٌذاٌخ ِشفٛػخ ٌلأط)nِشزمخ داٌخ ِشفٛػخ ٌلأط ) -4

 ِٚؼشٚثخ فٟ ِشزمخ ٔفظ اٌذاٌخ.

             ( )               

      
  

  
        

  

  
  

Example:- find ( 
  

  
) if 

                   

 

         
  

  
             

 

2-   
 

√ 
  

 

  
     

           
 

   +3        
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ِشزمخ زبطً ػشة داٌز١ٓ رغبٚٞ اٌذاٌخ الأٌٚٝ ِؼشٚثخ فٟ ِشزمخ اٌذاٌخ اٌثب١ٔخ + اٌذاٌخ  -5

 اٌثب١ٔخ ِؼشٚثخ فٟ ِشزمخ اٌذاٌخ الأٌٚٝ.

              ( )     ( )  

 

      
  

  
   

  

  
   

  

  
 

 

             (
  

  
)    

    (            ) (     ) 

  

  
 (            ) (      )  (           ) (  

   ) 

 

    (       )  (        ) 

  

  
 (       )  (        )

  (        ) [ (       ) (         )] 

 

 

ِشزمخ زبطً لغّخ داٌز١ٓ رغبٚٞ اٌّمبَ ِؼشٚثب فٟ ِشزمخ اٌجغؾ ِطشٚزب ِٕٗ اٌجغؾ  -6

 ِؼشٚثب فٟ ِشزمخ اٌّمبَ ٚاٌىً ِمغِٛب ػٍٝ ِشثغ اٌّمبَ. 

 

     
 

 
        ( )      ( )  
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             (
  

  
)    

    
(            )

(     )
 

  

  

 
(     ) (           )  (            ) (      )

(     ) 
 

 

    
(       ) 

(        )
 

 

  

  
 
(        ) [ (       ) (         )]  (       )  (        )

(        ) 
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 انضبدس وانضببع بيش وانخالأصبىع 

( ثذلاٌخ yاٌذاٌخ اٌؼ١ّٕخ ٟ٘ اٌذاٌخ اٌزٟ ٠ّىٓ ٚػغ أزذ اٌّزغ١شاد ِثً )  -اٌذٚاي اٌؼ١ّٕخ:ثب١ٔب: 

(. أٚ ٟ٘ اٌذاٌخ اٌزٟ ٠ىْٛ ف١ٙب اٌّزغ١ش اٌّغزمً غ١ش ِٕفظً ػٓ اٌّزغ١ش xِزغ١ش آخش ِثً )

 ١ٍّخ ِٓ أِثٍزٙب ِؼبدٌخ اٌذائشح.اٌّؼزّذ. ٚرٛخذ أِثٍخ وث١شح ػٍٝ ٘زٖ اٌذٚاي فٟ اٌزطج١مبد اٌؼ

             (
  

  
)    

                 

     (       
  

  
      )       

  

  
   

 (           )
  

  
             

  

  
  

          

           
 

   3             

 [       
  

  
       ]       

  

  
     

[           ]
  

  
            

  

  
 
          

           
 

 

  -:يشخمت انذانت الأصُت -ثبٌثب:

               ( )   

      
  

  
    

  

  
 

             (
  

  
)    

      
 
 

  

  
   

 
 (  ) 
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     (   )
 
 

  

  
  (    )

 
  (    )( ) 

  

  
  (    ) (    )

 
 

  -:يشخمت انذانت انهىغبرحًُتساثؼب: 

                ( )   

      
  

  
 
 

 
 
  

  
 

             (
  

  
)    

       (    ) 

  

  
 

 

    
 ( ) 

  

  
 

 

    
 

        (           
 

 )
 

 

  

  
 

 

(           
 
 )
   (  

         
 
 )
 

 (         

    
 
 ) 

  

  
 
 (           

 
 )
 

 (             
 
 )

(           
 
 )
  

  

  
 
 (             

 
 )
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  -يشخمت انذوال انًثهثُت:خبِغب: 

                    ( )           
  

  
      

  

  
 

                     ( )           
  

  
       

  

  
 

                    ( )           
  

  
       

  

  
 

                    ( )           
  

  
        

  

  
 

                    ( )           
  

  

           
  

  
 

                    ( )           
  

  

            
  

  
 

   

             (
  

  
)    

           

  

  
       (  )            

                  

  

  
         (          )        (      )  
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  أٞ (x( داٌخ إٌٝ )t(ٚوبٔذ )t( داٌخ إٌٝ )yإرا وبٔذ ) -:لبعذة انضهضهت بدعب:ع

      ( )       ( )           
  

  
 
  

  
 
  

  
 

             (
  

  
)    

                        

  

  
        

  

  
   

  

  
 (     ) ( ) 

  

  
 ( (  )   ) ( ) 

  

  
         

 أٞ (t( داٌخ إٌٝ )x(ٚوبٔذ )t( داٌخ إٌٝ )yإرا وبٔذ ) -:انذانت انًزكبتعبثؼب:

      ( )       ( )           
  

  
 

  
  
  
  

 

             (
  

  
)    
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 انخغذَت انًضخزجعت

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ ِفَٙٛ اٌزفبػً. -1

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ اٌمٛا١ٔٓ اٌؼبِخ لاشزمبق اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚالأع١خ ٚاٌٍٛغبسر١ّخ ٚاٌّثٍث١خ. -2

 ى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ.ر -3

             (
  

  
)    

1- y = 7 

2-         

3-   
 

√ 
  

 

  
     

4-           (     ) 

5-                     

6-                    

7-               
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 صبىع انثبيٍ الأ

 ِلازظبد
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 وانعبشز وانحبدٌ عشز الأصبىع انخبصع

 رصى انذوال

 -:(Objectivesأهـذاف انًبدة)

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً ػـٍٝ     : ع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 ٚطف اٌشىً اٌؼبَ ٌجؼغ اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚاٌّثٍث١خ. .1

 .غ ِغ اٌّسٛس٠ٓ ٌٍذاٌخ اٌّطٍٛة سعّٙبرسذ٠ذ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ ٚٔمبؽ اٌزمبؽ .2

 .اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ سعُ اٌذاٌخ .3

 

 ( صٚخ١خ فبْ اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد.yأ/ إرا وبٔذ خ١ّغ أعظ ) -اٌزٕبظش: -1

 ( صٚخ١خ فبْ اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ِسٛس اٌظبداد.xة/ إرا وبٔذ خ١ّغ أعظ )

 ( فبْ اٌذاٌخ غ١ش ِزٕبظشح.y( أٚ)xأعظ صٚخ١خ ٚفشد٠خ ٌم١ُ ) ج/ إرا وبٔذ اٌذاٌخ رسزٛٞ ػٍٝ

 

 

 

 

 -اٌزمبؽغ ِغ اٌّسبٚس:

 (.x( ٚٔسً اٌّؼبدٌخ لإ٠دبد ل١ُ)y=0أ/لإ٠دبد ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد ٔفشع) 

 (.y( ٚٔسً اٌّؼبدٌخ لإ٠دبد ل١ُ)x=0ة/ لإ٠دبد ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد ٔفشع)           
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  -مبؽ اٌسشخخ:إٌ -2

ٔٛخذ اٌّشزمخ الأٌٚٝ ٌٍّؼبدٌخ ) - أ
  

  
( ٌزٍه إٌمبؽ x(ٚٔغب٠ٚٙب ثبٌظفش لإ٠دبد ل١ُ )

( ٌىً ٔمطخ زشخخ زظٍٕب y( ثبٌّؼبدٌخ الأط١ٍخ لإ٠دبد ل١ُ)xاٌسشخخ،ثُ ٔؼٛع ل١ُ )

 ػ١ٍٙب.

ٔٛخذ اٌّشزمخ اٌثب١ٔخ ٌزٍه اٌّؼبدٌخ ) - ة
   

   
( ف١ٙب ٌٍٕمبؽ اٌسشخخ فبْ xٚٔؼٛع ل١ُ )( 

)وبٔذ
  

  
):- 

 أوجش ِٓ اٌظفش فبْ رٍه إٌمطخ اٌسشخخ ٟ٘ ٔٙب٠خ طغشٜ. -1

 أطغش ِٓ اٌظفش فبْ رٍه إٌمطخ اٌسشخخ ٟ٘ ٔٙب٠خ ػظّٝ. -2

 ِغب٠ٚخ ٌٍظفش فبْ رٍه إٌمطخ اٌسشخخ ٟ٘ ٔمطخ أملاة. -3

 

                           اسعُ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ اٌزب١ٌخ           -:(1)يثبل

 -:انحم   

 

 لا ٠ٛخذ رٕبظش ٌٍذاٌخ ................ ٌّبرا -1

 x = 0ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد .......      -2

y = 0 + 0 + 1 = 1                                     (ٟ٘ 0,1ٔمطخ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد) 

 y = 0بؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد .......     ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزم -3

                                                                        

ٔمطخ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد     =........                     

(ٟ٘,0-1) 

 ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ -4

  

  
      

 (   )    

                 

 ( ٟ٘ إٌمطخ اٌسشخخ اٌٛز١ذح فٟ اٌذاٌخ1,0-إرْ إٌمطخ )
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 ( ٟ٘ ٔٙب٠خ طغشٜ ........ ٌّبرا 1,0-إرْ إٌمطخ اٌسشخخ )

 

 

 

                  اسعُ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ اٌزب١ٌخ                   -:(2)يثبل

 -سً:اٌ

 اٌذاٌخ غ١ش ِزٕبظشح.  -1

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ.-2

            (   ) 

           (   )                (   ) 

 ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ -3

          

  (   )    

                   (   )  

                          (    ) 

 جش إٌمبؽ اٌسشخخٔخز -4

        

   (   )         ( )             

إٌمطخ (   ) ٔٙب٠خ ػظّٝ                                          

   (    )         ( )            

إٌمطخ (    ) ٔٙب٠خ طغشٜ                                          
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    (    ٌٍفزشح  )                                     اسعُ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ اٌزب١ٌخ        -:(2)يثبل

             

 

 -:اٌسً

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ -1

                       (   ) 

                                         

  (   ) (   ) (    )  

 ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ -2

  

  
                   

  

  
                   

     
 

 
 
  

 
                         (

 

 
  )   (

  

 
   ) 

 

 

 

 

 

 

 

(0,3) (0,0) 

(2,-4) 
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                                            ثئرجبع خطٛاد اٌشعُ إٌّٛرخ١خ اسعُ  اٌذاٌخ      

 اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ٔمطخ الأطً .  -1

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ.-2

            (   ) 

          (    )          (   ) (    ) 

                                                ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ                                                                                     -3

         

            √             

(√       ) ( √       )  

                                 ٔخزجش إٌمبؽ اٌسشخخ                                                                                                           -4

      

    (√       )         ( √ )            

إٌمطخ (       √ ) ٔٙب٠خ ػظّٝ            

   (√       )         (√ )             

إٌمطخ (    ) ٔٙب٠خ طغشٜ                        

 

                              رجبع خطٛاد اٌشعُ إٌّٛرخ١خ اسعُ  اٌذاٌخ   ثئ

 

 اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ِسٛس اٌظبداد .  -1

ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ.                                                                                       -2

             (     ) 

       (    )          (   ) (    ) 

      ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ                                                                         -3

               (     ) 
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                  ٔخزجش إٌمبؽ اٌسشخخ                                                               -4

إٌمطخ (     ) ٔٙب٠خ طغشٜ                       

 

                                              -:خاٌذثئرجبع خطٛاد اٌشعُ إٌّٛرخ١خ اسعُ اٌ

 اٌذاٌخ ِزٕبظشح زٛي ِسٛس اٌظبداد.  -1

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ.-2

            (   ) 

           (    )          (   )(    ) 

 ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ -3

          

  (    )    

                   (   )  

               (   )(    ) 

 ٔخزجش إٌمبؽ اٌسشخخ -4

          

   (   ) إٌمطخ (   ) ٔٙب٠خ ػظّٝ                               

   (   ) إٌمطخ (   ) ٔٙب٠خ طغشٜ                ( )            

   (    ) إٌمطخ (   ) ٔٙب٠خ طغشٜ             (  )         
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          ( )                         ثئرجبع خطٛاد اٌشعُ إٌّٛرخ١خ اسعُ اٌذاٌخ    

 اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ٔمطخ الأطً .  -1

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ.-2

            (   ) 

          (    )          (   ) (    ) 

                                                                                ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ                                                     -3

         

            √             

(√       ) ( √       )  

                                                                ٔخزجش إٌمبؽ اٌسشخخ                                                                            -4

      

    (√       )         ( √ )            

إٌمطخ (       √ ) ٔٙب٠خ ػظّٝ            

   (√       )         (√ )             

إٌمطخ (    ) ٔٙب٠خ طغشٜ                        
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 -ثئرجبع خطٛاد اٌشعُ إٌّٛرخ١خ اسعُ اٌذاٌخ اٌزب١ٌخ:

              

 اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ِسٛس اٌظبداد.  -1

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ.-2

            (   ) 

           (    )       (   ) (    ) (   ) 

 ٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخٔ -3

          

  (    )    

                   (   )  

            √     (√    ) ( √    ) 

 ٔخزجش إٌمبؽ اٌسشخخ -4

          

   (   ) إٌمطخ (   ) ٔٙب٠خ ػظّٝ                         

   (√    )          ( )                 

إٌمطخ (    √) ٔٙب٠خ طغشٜ    

   ( √    )          ( )                

إٌمطخ (    √ ) ٔٙب٠خ طغشٜ    
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 انخغذَت انًضخزجعت

 عؤاي اٌطبٌت ػٓ ٚطف اٌشىً اٌؼبَ ٌجؼغ اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚاٌّثٍث١خ. .1

بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ ٚٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ عؤاي اٌطبٌت ػٓ و١ف١خ رسذ٠ذ إٌٙب٠ .2

 .ٌٍذاٌخ اٌّطٍٛة سعّٙب

 .اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ سعُ اٌذاٌخعؤاي اٌطبٌت ػٓ و١ف١خ  .3

 -رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ: .4

 

 

 -اسعُ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ :
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 وانثبنث عشز عشزالأصبىع انثبٍَ 

  -انخطبُمبث انفُزَبئُت نهًشخمت:

 

 -:(Objectivesأهـذاف انًبدة)

 

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً ػـٍٝ       : ع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 .(ٌٍذٚاي ٚو١ف١خ ا٠دبد٘بإٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشِٜؼشفخ ِفَٙٛ إٌمبؽ اٌسشخخ ) .4

١مبد اٌف١ض٠بئ١خ ٚا٠دبد اٌّطٍٛة فٟ ِغبئً اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ اٌزطج .5

 .رٍه اٌزطج١مبد

 

(ع16ُ  ٠شاد رظ١ٕغ ػٍجخ اعطٛا١ٔخ  زدّٙب ) -:(1يثبل)
3
.خذ اثؼبد ٘زٖ الاعطٛأخ ثس١ث رىْٛ  

 ِغبززٙب اٌغطس١خ الً ِب ٠ّىٓ.

 (.r( ٚٔظف لطش لبػذرٙب )h(ٚاسرفبػٙب ) (ٚزدّٙب) اٌّغبزخ اٌغطس١خ ٌلأعطٛأخ ) -اٌسً:

            

                    
  ⁄

 

          (    ⁄ )  
        

 
 

  

  
 
 (      )  (        )

  
 
        

  
 
  (    )

  
 

at  
  

  
 =0  then   

  (    )

  
     (    )          

     
  ⁄
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 (      خذ الشة ٔمطخ اٌٝ ٔمطخ الأطً رمغ ػٍٝ اٌّغزم١ُ) -(:2يثبل)

 (0,0( ٚٔمطخ الأطً)X,Y( ٟ٘ اٌّغبفخ ث١ٓ إٌمطخ)Dٔفشع اْ ) -اٌسً:

  √      

       

  √(    )     √            

  

  
 

      

 √           
 

   
  

  
                   

                         (    )        

The  point  is  (        ) 

 

 

 عُ(.9خذ أثؼبد اوجش ِخشٚؽ دائشٞ ارا وبْ ِدّٛع ٔظف لطش لبػذرٗ ٚاسرفبػٗ ) -:(3يثبل)

 (h( ٚاسرفبػٗ)r( ٚٔظف لطش لبػذرٗ)Vّخشٚؽ)ٔفشع زدُ اٌ -اٌسً:

  
 

 
                     

  
 

 
   (   )  

 

 
 (       ) 

  

  
 
 

 
 (        ) 

   
  

  
        

 

 
 (        )     

                        

 

 

 



 انزَبضُبث                                                                                         انًزحهت الاونً

 32 

        اٌؼلالخ ث١ٓ اسرفبع خغُ لزف شبل١ٌٛب اٌٝ الاػٍٝ ٚاٌضِٓ ٟ٘ ) -:(4يثبل)

 ( .خذ اػٍٝ اسرفبع ٠ظٍٗ اٌدغُ.    

 (.ػٕذ الظٝ اسرفبع ٠ظً ا١ٌٗ اٌدغُ رىْٛ عشػزٗ =طفشvعشػخ اٌدغُ) -اٌسً:

  
  

  
             

   
    

  
       

          (  )    (  )
                     

 

 انخغذَت انًضخزجعت

 

(ٌٍذٚاي ٚو١ف١خ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشِٜؼشفخ ِفَٙٛ إٌمبؽ اٌسشخخ )عؤاي اٌطبٌت ػٓ  .5

 .ا٠دبد٘ب

اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ اٌزطج١مبد اٌف١ض٠بئ١خ ٚا٠دبد عؤاي اٌطبٌت ػٓ  .6

 .اٌّطٍٛة فٟ ِغبئً رٍه اٌزطج١مبد

 -خت اٌزبٌٟ:رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛا .7

 (: خذ اٌؼذد اٌزٞ ارا أػ١ف اٌٝ ِشثؼٗ وبْ إٌبرح اوجش ِب ٠ّىٓ.1عؤاي)    

( ٠شغت ثزس٠ٍٛٗ اٌٝ لطؼز١ٓ رشىً الأٌٚٝ ٌزىْٛ دائشح ٚالأخشٜ L(:عٍه ؽٌٛٗ )2عؤاي)    

ٌزىْٛ ِشثغ. خذ ٔظف  لطش اٌذائشح ٚؽٛي ػٍغ اٌّشثغ ثس١ث رىْٛ ِدّٛع ِغبزز١ّٙب فٟ 

 إٌٙب٠خ اٌظغشٜ.

( ٠ٚؼًّ ِغ اٌّسٛس٠ٓ ِثٍث فٟ اٌشثغ 3،4(: خذ ِؼبدٌخ اٌّغزم١ُ اٌزٞ ٠ّش ثبٌٕمطخ)3عؤاي)   

 الأٚي ِغبززٗ اطغش ِب  ٠ّىٓ.

 

 

 

 

 

 



 انزَبضُبث                                                                                         انًزحهت الاونً

 33 

 وانخبيش عشز الأصبىع انزابع عشز

 انخكبيم

 

 -:انخكبيم انغُز يحذد -1

٠ؼشف اٌزىبًِ ثأٔٗ ػ١ٍّخ إ٠دبد اٌذاٌخ اٌزٟ رُ اشزمبلٙب ٠ٚطٍك ػ١ٍٗ أ٠ؼب ػىظ اٌزفبػً أٚ اٌزىبًِ 

 اٌغ١ش ِسذد.

ارا فشػٕب اْ  
  

  
       (( )   ٟ٘ ِؼبدٌخ رفبػ١ٍخ ٚاٌّطٍٛة إ٠دبد )    ( )  

ٔفشع اْ                                           
  

  
    ( )                       

∫ ( )    ( )     

( ٠غّٝ ثبثذ  ٚاْ)     |   |ٌٍفزشح      ( ) رغّٝ ػىظ رفبػً اٌذاٌخ        ( ) اٌذاٌخ   

 .   (  ثبٌزىبًِ اٌغ١ش ِسذد ٌٍذاٌخ     ( ) ∫٠ٚغّٝ )                اٌزىبًِ  

 -لٛا١ٔٓ اٌزىبًِ:

 .( ٘ٛ ثبثذ اٌزىبCًِ( ػذد ثبثذ ٚ)a)ز١ث 

  ∫           

  ∫        ∫      
  

 
   

   ∫[ ( )   ( )]   ∫ ( )   ∫ ( )   

  ∫      
    

   
   

(    ) 

  ∫      
    

   
   

(    )(   ( )) 

 ( ٠ّثً اٌمبْٔٛ اٌؼبَ ٌزىبًِ اٌذاٌخ اٌدجش٠خ5اٌمبْٔٛ)

 :أِثٍخ
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  ∫       
   

 
   

  ∫
 

  
    ∫         

    

 
   

  ∫(   
 

√  
 )   ∫     ∫

   

 
 
 

 ∫     ∫   
 
    

         
 

              
 

    

 ( ارا ػٍّذ yخذ ل١ّخ ) -4

  

  
                 (          )   

∫   ∫(          )                        

 (1,3-اٌزب١ٌخ إرا ػٍّذ إْ اٌذاٌخ رّش ثبٌٕمطخ )ِٓ اٌذاٌخ اٌزفبػ١ٍخ  (yخذ ل١ّخ ) -4

  

  
           

∫   ∫(        )           
 

 
   

        
 

 
   (  )  

 

(  )
   

      
 

 
   

  ∫  (    )     

( ٠دت اْ ٔمغّٙب اٌٝ لغ١ّٓ ازذّ٘ب اٌذاٌخ      (    )  ) لإ٠دبد رىبًِ ٘زٖ اٌذاٌخ-اٌسً:

 ( رٍه اٌذاٌخ.    (ثؼذ اعز١فبء ششٚؽ اٌزىبًِ ٚاٌثبٟٔ ِشزمخ ) (    )اٌّشاد رىبٍِٙب )

 ٔفشع 

                          

ٌّطٍٛة زغت اشزمبق اٌذاٌخ ٚا (    )ٌىٓ اٌّزٛفش فٟ اٌسم١مخ ِٓ ِشزمخ اٌذاٌخ فمؾ  

(.ٌٚزىْٛ ػ١ٍّخ اٌزىبًِ طس١سخ ٠دت رٛف١ش وً ششٚؽ اٌزىبًِ ٚ٘ٛ اٌؼشة فٟ اٌؼذد      )

 ٚاٌمغّخ ػ١ٍٙب ٚوّب ٠ٍٟ. 2
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∫
  

  
  (    )     

  

 
∫    (    )     

 فٟ اٌسبٌخ الأخ١شح رٛفشد ششٚؽ اٌزىبًِ

  

 
∫   (    )     

  

 
*
(    ) 

 
+    

 (    ) 

 
   

 

  ∫
     

√(    ) 
 

  

 اٌسً:أٚلا ٔشرت اٌّؼبدٌخ ثشفغ اٌّمبَ اٌٝ اٌجغؾ ٚسفغ اٌدزس إٌٝ أط

∫
     

√(    ) 
 

 ∫   (    )
  
    

                          
  

 
  

∫   (    )
  
    

 

 
∫    (    )

  
     

 
 

 
[
(    )

 
 

 
 

]    
 

 
(    )

 
    

 

ِٚشزمزٙب ِٛخٛدح فٟ  ػٕذِب رىْٛ اٌذاٌخ ػجبسح ػٓ ِمبَ)اعٗ ٚازذ( -:حكبيم انذوال انهىغبرحًُت

 اٌجغؾ . اٚ رىْٛ اٌذاٌخ ِٚشزمزٙب ِٛخٛدربْ فٟ اٌجغؾ ٌىٓ أط اٌذاٌخ )عبٌت ٚازذ(.

∫
  

 
           ∫                  ( ) 

  -أِثٍخ: خذ رىبًِ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ:

  ∫
     

    
 

                                          

∫
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  ∫(    )         

                             

∫(    )         
 

 
∫(    )          

 
 

 
  (    )    

 

 -: حكبيم انذوال اِصُت

∫                       ( ) 

 -أِثٍخ: خذ رىبًِ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ:

  ∫  
 
                                

∫  
 
     

 

 
∫  

 
        

 
   

  ∫
     

     
                                

∫
     

     
 
 

 
∫
       

     
 
 

 
  (     )    

 -: حكبيم انذوال انًثهثُت

  ∫                  

  ∫                 

  ∫                  

  ∫                   

  ∫                      
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  ∫                      

  ∫                     

  ∫                   

  ∫            (         )    

   ∫             (         )    

 -أِثٍخ:

  ∫     (  )                                   

 ∫     (  )   
 

 
∫   (  )      

 

 
        

  ∫                                                 

 ∫                      

 الأصئهت

  ∫       

  ∫(  
 

√  
 )   

  ∫   
 
      

  ∫(    )        

  ∫                  
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 -:انخكبيم انًحذد -2 

 < b( ، ٚاْ )f( ٟ٘ ػىظ رفبػً اٌذاٌخ )F( ٚوبٔذ )A , B( ٚالؼخ فٟ اٌفزشح )a , bارا وبٔذ )

a.) 

∫فبْ   )   
 

 
∫                      (   ٠ؼشف وّب ٠ٍٟ   ( )    

 

 
          

∫) ٠غّٝ  
 

 
( ثبٌسذ b( ثبٌسذ الأدٔٝ ٌٍزىبًِ ٚ )a( ، ٚرغّٝ )f(   ثبٌزىبًِ اٌّسذد ٌٍذاٌخ  ) 

 الأػٍٝ ٌٍزىبًِ. 

 (. Cِلازظخ: اٌزىبًِ اٌّسذد خبٌٟ ِٓ ثبثذ اٌزىبًِ )

∫                            (:خذ ٔبرح اٌزىبًِ  1ِثبي) (   )   
 

  
  

 
 

 
(   ) +

  

   
  
 

 
[(   )  (    ) ]            

∫                            (:خذ ٔبرح اٌزىبًِ  2ِثبي)   
 
      

 

 
  

 
 

 
∫  

 
       

 

 

 
 

 
   

 
+
 

 
 
 

 
 (  

 
   

 
)  

 

 
(     )  

   

 
 

∫                            :خذ ٔبرح اٌزىبًِ  (3ِثبي)         
 
 

 
  

=  
 
∫           
 
 

 
  

 
      ]

 

 
    

 

 
(    (  

 
)     ( )) =   

 

 
(  

 )  
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∫                                    (:خذ ٔبرح اٌزىب4ًِِثبي)
  

(   )

 

 
  

 

   ∫ (   )     
 

 
    (   )] 

    (   )    (   )      

        

 

 : خذ ٔبرح اٌزىبِلاد اٌزب١ٌخأعئٍخ

  ∫ (    )   
 

  
  

  ∫    
     (   )   

 

 
  

  ∫        
 
 
  

 

  

  ∫
(    )  

(     )
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 (u .dvطزَمت ال )
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 عشزوانضببع وانثبيٍ وانخبصع الأصبىع انضبدس 

 حطبُمبث انخكبيم

 نهخكبيم انفُزَبئُتانخطبُمبث 

 -:(Objectivesأهـذاف انًبدة)

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً ػـٍٝع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼ       : ـذ دساعزـ

 اعزخذاَ اٌزىبًِ اٌّسذد فٟ اٌزطج١مبد اٌف١ض٠بئ١خ وبٌّغبفخ ٚاٌشغً ٚغ١ش٘ب.

 

( ٟ٘ داٌخ ٌٍغشػخ ارا وبٔذ ( )   اٌّغبفخ اٌزٟ ٠مطؼٙب خغُ ِزسشن ثغشػخ ) -:انًضبفتأولا:

٠زسشن ثبردبٖ ٚازذ ٚلا ٠ؼٛد  ( ٌىٟ ٠ىْٛ اٌدغُ     ( ِٛخجخ ِٚغزّشح ٌٍفزشح )( ) )

 ٌٍخٍف.

   
  

  
                   ∫     

 

 

 

(ٌٍفزشح       خذ اٌّغبفخ اٌزٟ ٠مطؼٙب خغُ ٠زسشن ثغشػخ رّثٍٙب اٌذاٌخ ) -ِثبي:

(     .) 

 -اٌسً:

  ∫     

 

 

∫(    )    

 

 

 

 
      

 
 
          

 

 ٘ٛ زبطً ػشة اٌمٛح فٟ اٌّغبفخ ثبردبٖ اٌمٛح -:انشغم َُب:ثب

 اٌشغً= اٌمٛح *اٌّغبفخ ثبردبٖ اٌمٛح

فٟ ثؼغ اٌسبلاد رزغ١ش اٌمٛح ثزغ١ش اٌّغبفخ وّب فٟ اٌّىجظ اٚ إٌبثغ. ففٟ ٘زٖ اٌسبٌخ ٠سغت 

(.ٚاٌشغً F)اٌشغً ثطشلخ اٌزىبًِ ز١ث رىْٛ اٌمٛح داٌخ ٌٍّغبفخ اٌّمبعخ ِٓ ٔمطخ اثزذاء زشوخ اٌمٛح

 (x=bٛ٘(اٌٝ )x=a( ٌٍّغبفخ اٌّمطٛػخ ِٓ)Wإٌبرح )

  ∫ ( )  

 

 

 

(١ٔٛرٓ .خذ اٌشغً        (ٟ٘ )    اٌمٛح اٌلاصِخ ٌغست ٔبثغ زٍضٟٚٔ ِغبفخ ) -ِثبي:

 (.    اٌلاصَ لاعزطبٌخ إٌبثغ)



 انزَبضُبث                                                                                         انًزحهت الاونً

 43 

 -اٌسً:

  ∫        
 

 

     |
 
 
              

(.خذ اٌشغً إٌبرح ِٓ     ∫  اٌشغً إٌبرح ِٓ رّذد غبص ث١ٓ ػغط١ٓ ِخزٍف١ٓ ) -ي:ِثب

 (.          ( ػٍّب اْ )      ( اٌٝ )     رّذد اٌغبص ِٓ )

 -اٌسً:

  ∫     
  

 

              

   ∫         
  

 

  
     

   
|
  
 

 

 
  

   
[            ]       (     )         

 انخغذَت انًضخزجعت

(ٌٍفزشح       خذ اٌّغبفخ اٌزٟ ٠مطؼٙب خغُ ٠زسشن ثغشػخ رّثٍٙب اٌذاٌخ ) -1

(     .) 

(١ٔٛرٓ .خذ اٌشغً        (ٟ٘ )    اٌمٛح اٌلاصِخ ٌغست ٔبثغ زٍضٟٚٔ ِغبفخ ) -2

 (.    اٌلاصَ لاعزطبٌخ إٌبثغ)

(.خذ اٌشغً إٌبرح ِٓ     ∫  إٌبرح ِٓ رّذد غبص ث١ٓ ػغط١ٓ ِخزٍف١ٓ ) اٌشغً -3

 (.          ( ػٍّب اْ )      ( اٌٝ )     رّذد اٌغبص ِٓ )
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 انخكبيم انهُذصُتحطبُمبث 

 

 

 



 انزَبضُبث                                                                                         انًزحهت الاونً

 45 
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 انًضبحت ححج انًُحٍُ

 ( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد.      خذ اٌّغبزخ رسذ إٌّسٕٟ ) -1
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  ∫    
 

 
 ∫ (    )  

 

  
 ∫ (    )  

 

 
  

   ∫ (    )  
 

 
  *

  

 
  +

 
 
  *

 

 
  +    

 

 
  

 

 

( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ     خذ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) -2

(        .) 

 

  ∫     

  

  

∫      (
  

 
) |
 
 
  
  

 
 
 

 
    

 

 

 

 

 

 ( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد.      ) خذ اٌّغبزخ اٌّسذدح ث١ٓ إٌّسٕٟ -3

              (   ) (    ) 

  ∫     ∫(    )    
  

 
   ]

 

  
    

 

  

 

  

 

   (
  

 
    )  (

   

 
   (  )) 

                (    )  
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 (.     ( ٚاٌّغزم١ُ )    خذ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) -4

 

 ٔمبؽ رمبؽغ اٌّغزم١ُ ٚاٌّسٛس٠ٓ   

                                                                           (   ) 

 ٔمبؽ رمبؽغ اٌّغزم١ُ ٚإٌّسٕٟ                  

                  (   )     (   ) (   ) 

 

  ∫(     )    

 

 

    
  

 
    |

 
 
 |      |       

 

 .(   ( ٚاٌّغزم١ُ )     خذ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) -5

 

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ث١ٓ إٌّسٕٟ ٚاٌّغزم١ُ

             

 

 (   )        (   ) (     ) 
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  ∫ (    )  
 

  

   (
  

 
 
  

 
)|
 
  

 

  (
   

 
 
   

 
)  

 

 
 
 

 
 
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 .(        (   ٚاٌّغزم١ّ١ٓ    )      خذ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) -6
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 (0,2، )  (2-,0)غ١ٕبد     اٌسً: ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌ

 (.0,2اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ٚاٌّسٛس٠ٓ ٌٍفزشح ) -1ٌذ٠ٕب ِغبزز١ٓ :

 (.2,3( ٌٍفزشح ) x=3اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ٚاٌّسٛس اٌغ١ٕٟ ٚاٌّغزم١ُ )  -2

             ∫ ( 
   )   ∫ (    )  

 

 

 

 
 

                       |(
  

 
   )|

 

 

 |(
  

 
   )|

 

 

 

   |(
  

 
    )  (

  

 
    )|  |(

  

 
    )  (

  

 
    )|  

  

 
 (  

  

 
)         
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 حمزَب انخكبيم: ابعب ر

∫( ٌٍزىبًِ)Tلبػذح شجٗ إٌّسشف:إرا وبْ اٌّطٍٛة اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ )اٚلا:   ( )   
 

 
 )

 فبْ:

  ( 
 
                    

 

 
  )    

   
   

 
     (  )     (  )     (  )     (  )  

n=  ٠ّىٓ اْ رىْٛ صٚخ١خ اٚ فشد٠خ(ػذد اٌزمغ١ّبد( 
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 ( رىْٛ اطغش ِٓ اٌم١ّخ اٌسم١م١خ.Tارا وبٔذ اٌذاٌخ ِسذثخ فبْ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ) -1ِلازظخ: 

 ( رىْٛ اوجش ِٓ اٌم١ّخ اٌسم١م١خ.Tوبٔذ اٌذاٌخ ِمؼشح فبْ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ) ارا - 2           

∫) ( ٌسغبة ل١ّخn=4ِثبي:اعزخذَ لبػذح شجٗ إٌّسشف ِؼزجشا)     
 

 
( ٚلبسْ إٌبرح ِغ اٌم١ّخ 

 اٌسم١م١خ ٌٍزىبًِ.

 اٌم١ّخ اٌسم١م١خ ٟ٘ -1اٌسً:

∫     
 

 
 
  

 
|
 
 
 
  

 
 
  

 
        

                                                             :ٟ٘ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ -1

( 
 
            

 

 
  )    

   
   

 
 
 

 
  

            ( )
     

          
 

 
 
 

 
      (

 

 
)
 
 
  

  
  

         
 

 
 
 

 
 
 

 
      (

 

 
)
 
 
  

  
  

         
 

 
 
 

 
 
 

 
      (

 

 
)
 
 
  

  
  

         
 

 
 
 

 
          (

 

 
)
 
 
  

  
    

  ( 
 
( )  (

  

  
)  (

  

  
)  (

  

  
)   

 
( ))

 

 
  

  
  

 
 
 

 
        

 :خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبِلاد اٌزب١ٌخ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ شجٗ إٌّسشفأعئٍخ

  ∫    
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  ∫     
 

 
           

  ∫ √   
 

 
           

  ∫
 

 
  

 

 
          

 انخكبيم:ضىٌ نخمزَب بلبعذة صً  :ثبَُب

 (ثٙزٖ اٌطش٠مخ ٔغزخذَ اٌمبْٔٛ اٌزبٌٟ:Sاٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبًِ ) لإ٠دبد

  
 

 
[(     )   (       )   (       )]   

 ( ػذد صٚخٟ.٠nىْٛ ػذد اٌزمغ١ّبد) أْفٟ ٘زٖ اٌطش٠مخ ٠دت 

∫غْٛ خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبًِ )جِثبي:ثطش٠مخ عّ     
 

 
 (.n=4( ِؼزجشا )

 اٌم١ّخ اٌسم١م١خ ٟ٘  -1اٌسً:

∫     
 

 
 
  

 
|
 
 
 
  

 
 
  

 
           

   
   

 
    

            ( )
    

                   ( )
    

                    ( )
    

                    ( )
     

                      ( )
     

  
 

 
[(     )   (       )   (       )]   

  
 

 
[(    )   (    )   ( )]    

  
 

 
[(  )       ]  

   

 
        

اٌزٟ لا ٠ّىٓ زٍٙب  الأعئٍخغْٛ خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبِلاد اٌغبثمخ ِغ رسذ٠ذ ج: ثطش٠مخ عّأعئٍخ

 ٌّٚبرا.

  ∫    
 

 

          

  ∫     
 

 

          

  ∫ √   
 

 

        

  ∫
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 وانثبٍَ وانعشزوٌ انحبدٌ وانعشزوٌوانعشزوٌ الأصبىع 

 طزق انخكبيم

 أهذاف انىحذة

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـ  : لـبدساً ػـٍٝ ّبدحع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 زً ثؼغ ِغبئً اٌزىبًِ اٌزٟ لا ٠ّىٓ زٍٙب ثبعزخذاَ لٛا١ٔٓ اٌزىبًِ اٌؼبِخ. -1

ثبعزخذاَ ؽك اٌزىبًِ ثبٌزدضئخ أٚ اٌزؼ٠ٛغ أٚ اٌىغٛس  اٌزؼشف ػٍٝ و١ف١خ زً رٍه اٌّغبئً -2

 اٌدضئ١خ ِٚؼشفخ اٌطش٠مخ اٌّثٍٝ ٌسً أٞ ِغأٌخ.

 ( integration by parts) انخكبيم ببنخجزئتأولا:

 (u.v٘زٖ اٌطش٠مخ رؼزّذ ػٍٝ لبْٔٛ زبطً ػشة داٌز١ٓ)

 (   )           

      (   )       

 ٔسظً ػٍٝ ٚثأخز رىبًِ اٌطشف١ٓ

∫          ∫     

 رغّٝ اٌّؼبدٌخ الأخ١شح  ثمبػذح اٌزىبًِ ثبٌزدضئخ 

 خذ رىبًِ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ اٌزدضئخ -اِثٍخ:

  ∫          

                (
 

 
)               

  

 
  

 ∫          
  

 
     ∫

  

 
 (
 

 
)   

 
  

 
     

 

 
∫     

  

 
     

  

 
    

  ∫        

                                  

 ∫             ∫               
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 ( integration of quotients)  كضىر انجزئُتانخكبيم ببن ثبَُب:

 ششٚؽ إخشاء ٘زا اٌزىبًِ:

 ِمبَ اٌىغش لبثً ٌٍزس١ًٍ. - أ

  ألً ِٓ دسخخ اٌّمبَ.دسخخ اٌجغؾ  - ة

 ٚارا وبٔذ اٌجغؾ اوجش ف١دت اخشاء ػ١ٍّخ اٌمغّخ اٚلا. - د

  خذ رىبًِ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ اٌىغٛس اٌدضئ١خ -أِثٍخ:

  ∫
     

        
     

     

        
 

     

(   )(   )
 

 

(   )
 

 

(   )
 

     

(   )(   )
 
 (   )   (   )

(   )(   )
 

       (   )   (   ) 

                (   )   (   ) 

            

           (  )      (    )   (    ) 

              

 ∫
     

        
    ∫

 

(   )
   ∫

 

(   )
   

 ∫
  

(   )
 ∫

 

(   )
     (   )    (   ) 

 

  ∫
   

    
     

   

    
 

   

(   )(   )
 

 

(   )
 

 

(   )
 

 (   )   (   )

(   )(   )
 

   

(   )(   )
 

      (   )   (   )  
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 ∫
   

    
    ∫

 

(   )
 ∫

 

(   )

  
 

 
∫

 

(   )
 
 

 
∫

 

(   )
  

  
 

 
  (   )  

 

 
  (   ) 

( . ٌزجغ١ؾ ٘زا n( رسذ خزس ثمٛح )xفٟ ثؼغ اٌزىبِلاد اٌىغش٠خ رىْٛ ) -:خعىَضانخكبيم ببنثبنثب:

اٌسً  ُ( رّثً اوجش لٛح خزس ِٛخٛدح فٟ اٌذاٌخ، ٠ٚزn( ،ز١ث )    ٔفشع )إٌٛع ِٓ اٌزىبًِ 

 -اٌزب١ٌخ: الأِثٍخوّب فٟ 

 -زً اٌزىبِلاد اٌزب١ٌخ: -أِثٍخ:

  ∫
√    

  √ 
    

                      

 ∫
√    

  √ 
   ∫

        

   
  ∫

    

   
 

ِٛخجخ ثُ عبٌجخ  ثئشبسح ٚاٌجذااٌجغؾ  أطثبعزؼّبي ؽش٠مخ اٌمغّخ اٌط٠ٍٛخ..ثزٕض٠ً ٚازذ ِٓ 

وغش ِمبِٗ  ٔؼغ(ٚوّب ٠ٍٟ ثُ     اٌدذ٠ذ ٚ٘ىزا ززٝ ٔظً اٌٝ ) الأطٚازذ ِٓ  ٚإٔضاي

(1+u). 

 ∫
    

   
  ∫(             

 

   
)   

  (
  

 
 
  

 
 
  

 
 
  

 
     |   |)    

 ( ثـ)uٔؼٛع ػٓ وً)
 

 ) 

 
 

 
 
 
    

 

 
 
 
    

 
    

 
    |   

 
 |    

  ∫
√    

  √ 
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 ∫
√    

  √ 
  ∫

     

   
  ∫(    

 

   
)   

  *
  

 
     |   |+      

√ 

 
   |  √ |    

 انخغذَت انًضخزجعت

 -زً اٌّغبئً اٌزب١ٌخ:

  ∫         

  ∫
   

    
     

  ∫
√    

  √ 
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 وانعشزوٌوانخبيش وانضبدس  نزابعاانثبنث والأصبىع 

 الأٌٚٝاٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ ِٓ اٌّشرجخ 

 أهذاف انىحذة

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـ  : ٝلـبدساً ػـٍ ّبدحع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 فُٙ ِؼٕٝ اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ ثأٔٛاػٙب. -3

 زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ إٌّفظٍخ اٌّزغ١شاد. -4

 زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ اٌّزدبٔغخ اٌّزغ١شاد. -5

 

 -اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ إٌّفظٍخ اٌّزغ١شاد:-أٚلا:

دٌخ ٟ٘      اٌظ١غخ اٌؼبِخ ٌٙزٖ اٌّؼب
  

  
  ( )  ( )    

 (ثذلاٌخ زبطً ػشة داٌزٟ  ز١ث ٠ٛػغ )

f(x) ( رّثً داٌخ ٌـxفمؾ ) 

g(y) ( رّثً داٌخ ٌـyفمؾ ) 

اٌسً ٠زُ ثؼشة ؽشفٟ اٌّؼبدٌخ ثـ )
  

 ( )
 ( فٕسظً ػٍٝ 

  

 ( )
  ( )   

 ثزىبًِ ؽشفٟ اٌّؼبدٌخ ٠ٕزح

∫
  

 ( )
 ∫ ( )      

(A) ًِ٠ّثً ثبثذ اخز١بسٞ ٌٍزىب 

 -زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ الار١خ: -اِثٍخ:

    
  

  
            ( )             ( )      

ثؼشة ؽشفٟ اٌّؼبدٌخ ثـ )
  

 ( )
 ) 

∫   ∫             
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 ؼبدٌخ اٌزفبػ١ٍخ.٘زا اٌسً ٠ّثً اٌسً اٌؼبَ ٌٍّ

 

    
  

  
            ( )             ( )      

 ∫
  

 
 ∫                 

                   

 

    
  

  
 
 

 
   

          ∫    ∫    

 
 

 
   

 

 
                            

 

   
  

  
         

  

  
                           ∫       ∫       

       
 

 
       

 (x=0 ,y=0٘زا اٌسً ٠ّثً اٌسً اٌؼبَ ٚلإ٠دبد اٌسً اٌخبص ػٕذ اٌششٚؽ اٌزب١ٌخ اٌّؼطبح)

     
 

 
                             

     
 

 
               (

 

 
       ) 

     [ (
 

 
       )]           [ (

 

 
       )] 

 اٌسً الأخ١ش ٠ّثً اٌسً اٌخبص ٌٍّؼبدٌخ اٌزفبػ١ٍخ.
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         ∫

  

    
 ∫       ∫     ∫      

              

 ٘زا ٠ّثً اٌسً اٌؼبَ ٠ّٚىٓ ا٠دبد اٌسً اٌخبص ػٕذ اٌششٚؽ اٌزٟ روشد اػلاٖ

         ( )                  

                       
 
 

 

 -ثب١ٔب: اٌّؼبدلاد اٌش٠بػ١خ اٌّزدبٔغخ:

 اٌظ١غخ اٌؼبِخ ٌٙزٖ اٌّؼذٌخ ٟ٘

  

  
  (

 

 
)     ( )   

      
 

 
                   

  

  
    

  

  
      ( ) 

   
  

  
  (

 

 
)   ( )   ( ) 

 
  

  
  ( )    

 -زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ الار١خ: -اِثٍخ:

   
  

  
 
     

   
 

xاٌسً:ٔمغُ اٌجغؾ ٚاٌّمبَ ػٍٝ )
2

) 

  

  
 
  (  )

 

(  )
 
 

(  )
 (

 

 
) 

 
  

  
    

  

  
 

   
  

  
 
 

(  )
 (

 

 
)          
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 ∫    ∫
  

 
 

 

 
           

 

 

  

  
         

             

  
  

  
 
   

   
 

  

  
 
   

   
 

    
  

  
 
   

   
    

  

  
 
    

   
 

   

    
   

  

 
 

∫
  

    
 ∫

   

    
 ∫

  

 
 

     ( )  
 

 
  (    )        

     (
 

 
)  

 

 
  (  (

 

 
)
 

)        
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    ∫

    

     
 ∫

  

 
   

 

 
  (     )        

 

 
  (   (

 

 
)
 

)        

       (     )     

     (     )   

  

  
 
(     )

  
 
 

 
 (
 

 
)
 

      

    
  

  
         

  

  
     

 
  

  
 
  

 
   ∫      ∫

  

 
 

             
 

 
       

  
 

     
 

 انخغذَت انًضخزجعت

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ ِؼٕٝ اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ . -4

ؽش٠مخ زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ إٌّفظٍخ ٚاٌّزدبٔغخ  عؤاي اٌطٍجخ ػٓ -5

 اٌّزغ١شاد.

 رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ.
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 وانثبيٍ وانعشزوٌوانعشزوٌ الأصبىع انضببع 

 (vectors) انًخجهبث

فٙب روش ِمذاس٘ب فمؾ ِثً اٌطٛي أٚ اٌىزٍخ أٚ اٌى١ّبد اٌؼذد٠خ: ٟ٘ اٌى١ّبد اٌزٟ رسزبج إٌٝ ٚط

 اٌضِٓ.

اٌى١ّبد الاردب١٘خ:ٟ٘ اٌى١ّبد اٌف١ض٠بئ١خ ٚاٌش٠بػ١خ اٌزٟ رسزبج اٌٝ ٚطفٙب روش ِمذاس٘ب ٚاردب٘ٙب 

 ِثً الإصازخ ٚاٌغشػخ ٚاٌمٛح.

 ٠ّىٓ رّث١ً اٌّزدٗ ثّغزم١ُ ف١ٗ زشفبْ الأٚي ٌجذا٠زٗ ٚاٌثبٟٔ ٌٕٙب٠زٗ ٠ٚٛػغ فٛلّٙب عُٙ ِثً

(  ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗⃗⃗⃗  ⃗. ) 

 

 

 

 

 

 

 

اٌّزدٙبْ اٌّزٛاص٠بْ ّ٘ب اٌّزدٙبْ اٌٍزاْ ٠ىْٛ ٌّٙب ٔفظ صا٠ٚخ ا١ًٌّ ِغ اٌّسٛس اٌغ١ٕٟ ٚلذ 

 ٠ىٛٔبْ ثٕفظ الاردبٖ أٚ ثبردب١٘ٓ ِزؼبوغ١ٓ.

 

 

 

 ٌّزىبفئبْ ّ٘ب اٌّزدٙبْ اٌزاْ ٌّٙب ٔفظ اٌطٛي ٚالاردبٖ.`اٌّزدٙبْ ا

 

 

 

 

 

A 

B 

C 

D 
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ٗ اٌزٞ رىْٛ ثذا٠زٗ ٔمطخ الأطً ٠ٚىبفئ ِزدٗ آخش فٟ اٌّغزٛٞ اٌٛالغ اٌّزدٗ اٌّىبفئ ٘ٛ اٌّزد

 ف١ٗ.

 

 

 

 

 اردبٖ اٌّزدٗ:ٟ٘ اٌضا٠ٚخ اٌزٟ ٠ظٕؼٙب اٌّزدٗ ِغ الاردبٖ اٌّٛخت ٌّسٛس اٌغ١ٕبد.

 

 

 

 

 

رّث١ً اٌّزدٗ ػٍٝ اٌّغزٛٞ: ٌٛ افزشػٕب اْ ثذا٠خ وً ِزدٗ ٟ٘ ٔمطخ الأطً فٟ ِغزٛٞ ِؼ١ٓ فبْ 

 ٟ ٔمطخ أخشٜ ػٍٝ رٌه اٌّغزٛٞ.ٔٙب٠خ اٌّزدٗ ٘

ؽٛي اٌّزدٗ: ٟ٘ اٌّغبفخ ث١ٓ ٔمطزٟ ثذا٠خ ٚٔٙب٠خ اٌّزدٗ.٠ٚغزخذَ لبْٔٛ اٌطٛي لإ٠دبد ؽٛي 

 اٌّزدٗ.

| |  √(     )
  (     )

  

 فٟ زبٌخ وْٛ ثذا٠خ اٌّزدٗ ٔمطخ الأطً فبْ ؽٛي اٌّزدٗ ٠سغت وّب ٠ٍٟ

| |    ٌّبرا                    √          

 (2,3(،)5,7ِثبي:خذ ؽٛي اٌّزدٗ اٌّسظٛس ث١ٓ إٌمطز١ٓ )

 اٌسً:

| |  √(   )  (   )    √        | |      

 (3,5ِثبي:خذ ؽٛي اٌّزدٗ )

 اٌسً:٠ؼزجش ٘زا اٌّزدٗ ِزدٗ ِىبفئ وْٛ ثذا٠زٗ ٔمطخ الأطً.

| |  √        |√    |  |    |      

   (3,5) ,(3-,1-ِثبي:خذ ؽٛي ٚاردبٖ اٌّزدٗ )

θ 
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 اٌسً

| |  √(  (  ))  (  (  ))    √        |√    |

 |    |      

     
  

  
 
 

 
                 

 ِٛخت فٟ اٌشثؼ١ٓ الأٚي ٚاٌثبٌث لأْ ظً اٌضا٠ٚخ                                      

 (     )( رمغ فٟ اٌشثغ اٌثبٌث   ارْ ل١ّخ اٌضا٠ٚخ ٟ٘ 3-,1-ٚثّب اْ إٌمطخ )

 

 

 

 

 

 

 

 (      √)    ِثبي:خذ ؽٛي ٚاردبٖ اٌّزدٗ 

 اٌسً

| |  √(√   )
 
 (  )    √      | |      

     
  

 
                  

 لأْ خ١ت اٌضا٠ٚخ عبٌت فٟ اٌشثغ اٌشاثغ                           

 (330)( رمغ فٟ اٌشثغ اٌشاثغ            ارْ ل١ّخ اٌضا٠ٚخ ٟ٘       √ٚثّب اْ إٌمطخ  )

 

 

 

 

 

θ 
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30(ٚزذاد ٚاردب٘ٗ )5ِثبي:خذ ٔمطخ ٔٙب٠خ اٌّزدٗ اٌزٞ ثذا٠زٗ ٔمطخ الأطً ٚؽٌٛٗ )
o

( ِغ ِسٛس 

 اٌغ١ٕبد.

 : اٌسً

      
 

 
 
 

 
 
√ 

 
             

      
 

 
 
 

 
              

 (        ارْ إٌمطخ ٟ٘ )

خّغ اٌّزدٙبد :ٌدّغ ِزد١ٙٓ ٔشعُ اٌّزدٗ الأٚي ثُ ٔشعُ اٌّزدٗ اٌثبٟٔ ِٓ ٔٙب٠خ اٌّزدٗ الأٚي ثُ 

ردبٖ اٌّسظٍخ ٠ّثً لطش ِزٛاصٞ ٔٛخذ اردبٖ ِسظٍخ اٌّزد١ٙٓ ثطش٠مخ ِزٛاصٞ اٌّغزط١لاد )ا

 اٌّغزط١لاد اٌزٞ ٠ىْٛ اٌّزدٙبْ ػٍؼ١ٓ ِزدبٚس٠ٓ ف١ٗ.ٚوّب ٠ٍٟ 

 إرا وبْ 

 ⃗⃗  (     )       ⃗  (     ) 

 فبْ

 

 

 

 ⃗⃗   ⃗  (     )  (     )  (     ) (     ) 

  ⃗   ⃗⃗ خذ                 (   )  ⃗       (   )  ⃗⃗       ِثبي: ارا وبْ                 

 اٌسً:

 ⃗⃗   ⃗  (   ) (   )  (   ) 

 

 

 

 

 

 ِزدٙبْ  (     )  ⃗       (     )  ⃗⃗ ؽشذ اٌّزدٙبد:  ارا وبْ وً ِٓ 

𝐴  

�⃗�  𝐴  �⃗�  

 

(2,6) 

(6,1) 

(7,7) 
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 فبْ  

 ⃗⃗   ⃗   ⃗⃗  (  ⃗ ) 

 (     )  ( (     ))  (     )  (       ) 

 (     ) (     ) 

( ٚعبٌت  ⃗⃗ ( ٠ّثً لطش ِزٛاصٞ الأػلاع ٌٍّزدٗ ) ⃗   ⃗⃗ ٠ّٚىٓ رفغ١ش رٌه ٕ٘ذع١ب ثبْ ِسظٍخ )

 (  ⃗ اٌّزدٗ )

  ⃗   ⃗⃗ .خذ  ِزدٙبْ  (    )  ⃗       (   )  ⃗⃗ ارا وبْ  -ِثبي:

 اٌسً:

  ⃗⃗   ⃗  (   )  (    )  (   )  (    )  (   ) 

 

 

 

 

 

 (ػذد زم١مٟ فبْ Cٚ) (   )  ⃗⃗ ػشة اٌّزدٗ ثؼذد زم١مٟ:إرا وبْ  

   ⃗⃗  (     ) 

(ٚؽٌٛٗ ٠غبٚٞ  ⃗⃗ ( ٠ىْٛ ػٍٝ اعزمبِخ اٌّزدٗ) ⃗⃗   ٠ّٚىٓ رفغ١ش رٌه ٕ٘ذع١ب اْ اٌّزدٗ اٌدذ٠ذ )

ػٍٝ اعزمبِخ اٌّزدٗ الأطٍٟ  (فبْ اٌّزدٗ اٌدذ٠ذ ٠مغ   (. فئرا وبٔذ ) ⃗⃗ ( ِشح ِٓ اٌّزدٗ) )

( فبْ اٌّزدٗ اٌدذ٠ذ ٠مغ ػٍٝ اعزمبِخ اٌّزدٗ الأطٍٟ ٚثؼىظ     ٚثٕفظ اردب٘ٗ. أِب إرا وبٔذ)

 اردب٘ٗ.

 (ػذد زم١مٟ .خذC=2ٚ) ِزدٙبْ  (    )  ⃗       (   )  ⃗⃗ ارا وبْ  -ِثبي:

1- C*A  

2- C*B 

3- C*( ⃗⃗   ⃗ ) 

4- C*( ⃗⃗   ⃗ )  ُِغ اٌشع 

(3,-3) 

(-3,3) 

(2,4) 

(5,1) 
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 اٌسً:

      (       )  (   ) 

      (        )  (    ) 

    ( ⃗⃗   ⃗ )  (   )  (    )  (     ) 

 

    ( ⃗⃗   ⃗ )  (   )  (    )  (   )  (    )  (    ) 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(6,-6) 

(10,2) 

(4,8) 

(-6,6) 
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 وانثلاثىٌوانعشزوٌ  نخبصعاالأصبىع 

 الإحصبء

ػٍُ ٠جسث ٠ٚؼبٌح اٌّدّٛػبد اٌزٟ رزىْٛ ِٓ ِدّٛػبد وج١شح ٠ّٕٚسٕب اٌٛعبئً اٌزٟ رؼ١ٕٕب ػٍٝ 

ٌؼ١ٕ١خ ػٓ ٘زٖ اٌّدّٛػبد ٚرس١ٍٍٙب ٚاٌسىُ ػ١ٍٙب ِٚمبسٔزٙب ثغ١ش٘ب ِٓ خّغ ٚرٕظ١ُ اٌج١بٔبد ا

 اٌّدّٛػبد.

 ٚرشًّ  -اٌؼ١ٍّبد الإزظبئ١خ:

ٟٚ٘ اٌّؼٍِٛبد الأ١ٌٚخ اٌؼذد٠خ زٛي ّٔٛرج ِؼ١ٓ اٚ ػ١ٕخ دْٚ دساعخ  -خّغ اٌج١بٔبد: -1

 اٌىً.ٚاٌطش٠مخ اٌّثٍٝ لاخز١بس اٌؼ١ٕخ ٟ٘ اٌطش٠مخ اٌؼشٛائ١خ.

ٚػغ اٌج١بٔبد فٟ خذاٚي إزظبئ١خ اٚ سعَٛ ث١ب١ٔخ ٌّؼبٌدزٙب س٠بػ١ب  رٕظ١ُ اٌج١بٔبد: -2

 ٌٚغٌٙٛخ الاؽلاع ػ١ٍٙب ِٚؼشفخ اٌذلائً الأ١ٌٚخ ٌٙب.

ِؼبٌدخ اٌج١بٔبد س٠بػ١ب:اعزخذاَ اٌج١بٔبد الأ١ٌٚخ لاعزخشاج ٔزبئح ػذد٠خ ٌٙب دلالاد  -3

 إزظبئ١خ.

ٌغشع ٌغشع اٌٛطٛي اٌٝ اٌزفغ١ش ٚالاعزٕزبج:دساعخ إٌزبئح اٌزٟ رُ اٌسظٛي ػ١ٍٙب  -4

زمبئك ِؼ١ٕخ رف١ذ اٌدٙخ اٌّؼ١ٕخ فٟ رٛخ١ٗ ػٍّٙب اػزّبدا ػٍٝ رٌه اٌزفغ١ش.٠ٚزطٍت اٌزفغ١ش 

 اٌجذا٘خ ٚالاِبٔخ ٚالاٌّبَ ثبٌّٛػٛع.

 اٌج١بٔبد الازظبئ١خ: ِدّٛػخ ِٓ اٌم١ُ اٌؼذد٠خ اٌزٟ ٠سظً ػ١ٍٙب اٌجبزث،ٚرغّٝ أز١بٔب ل١ُ اٌّزغ١ش.

( ؽبٌجب فٟ ازذ الاِزسبٔبد وّب ٠ٍٟ، اسعُ اٌّذسج ٚاٌّؼٍغ اٌزىشاسٞ 44وبٔذ دسخبد ) -ِثبي:

 ٌٙزٖ اٌؼ١ٕخ.

70 60 50 46 65 73 38 75 

62 52 56 32 45 65 82 85 

53 55 60 63 73 44 30 75 

53 35 63 73 68 79 43 87 

60 63 72 68 37 76 82 40 

 

44 43 40 38 37 35 32 30 

56 55 53 53 52 50 46 45 

65 63 63 63 62 60 60 60 

73 73 73 72 70 68 68 65 

87 85 82 82 79 76 75 75 

 

ٔغزفبد ِٓ ٘زا اٌدذٚي ِٓ ِؼشفخ أػٍٝ ٚالً دسخخ ٚاٌشاعجْٛ ٚإٌبخسْٛ ٚاٌذسخبد الأوثش 

 رىشاسا.
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اٌزٛص٠غ اٌزىشاسٞ : ٘ٛ رد١ّغ ل١ُ اٌّزغ١ش ثؼذد ِٓ اٌفئبد اٌّزغب٠ٚخ اٌطٛي غبٌجب ٠زٛلف ػذد اٌفئبد 

 ػٍٝ:

 ؽج١ؼخ اٌّدّٛػخ اٌّذسٚعخ ٚ٘ذف اٌذساعخ. -1

 ػذد ِفشداد اٌّدّٛػخ ٚدلخ ل١بعٙب. -2

 ( فئخ.12-6أفؼً ػذد ٌٍفئبد )

 خطٛاد ػًّ اٌزٛص٠غ اٌزىشاسٞ:

 اطغش ل١ّخ –زغبة اٌّذٜ ٌٍّدّٛػخ = اوجش ل١ّخ  -1

 ٠مغُ اٌّذٜ ػٍٝ ػذد اٌفئبد اٌزٞ ٔشاٖ ِٕبعجب فٕسظً ػٍٝ ل١ّخ طس١سخ ٌطٛي اٌفئخ. -2

( ٌزا ٔبخز ػذد اٌفئبد 64ٔمشة اٌٝ الشة ػششح ٟٚ٘ ) 57=34-77ٌٕزبئح اػلاٖ اٌّذٜ = ِٓ ا

 (.٠6غبٚٞ )

 

 14=  9.7=6 \57=  ؽٛي اٌفئخ -3

 اعًٙ ؽش٠مخ ٌزغد١ً اٌفئبد ٘ٛ خؼً ثذا٠خ وً فئخ ل١ّخ ِسذدح ٚٔٙب٠زٙب الً ِٓ اٌم١ّخ اٌّسذدح.

 ِٓ اٌّثبي 

 ( ٚ٘ىزا ززٝ اٌفئخ الاخ١شح.54-44اٌثب١ٔخ ) ( اٌفئخ39-34أٚ ) 44اٌٝ الً ِٓ 44اٌفئخ الأٌٚٝ 

 الً ل١ّخ ( فٟ اٌفئخ ِمغِٛب ػٍٝ اث١ٕٓ= ِشوض اٌفئخ.–ِزٛعؾ اٌفئخ =)أػٍٝ ل١ّخ 

 ِدّٛع اٌمشاءاد ػّٓ وً فئخ. اٌزىشاس=

 الاززّبي: ٘ٛ اٌزىشاس إٌغجٟ لاٞ فئخ ٠ّٚثً ٔغجخ اٌزىشاس اٌٝ اٌؼذد اٌىٍٟ ٌٍمشاءاد.

 اٌزفش٠غ: ٚوّب ِٛػر فٟ اٌدذٚيرفش٠غ اٌج١بٔبد فٟ خذٚي 

 اٌزىشاس ِشوض اٌفئخ اٌفئخ

 5 35 (39-34الاٌٚٝ)

 5 45 (49-44اٌثب١ٔخ)

 6 55 (59-54اٌثبٌثخ)

 11 65 (69-64اٌشاثؼخ)

 9 75 (79-74اٌخبِغخ)

 4 75 (79-74اٌغبدعخ)

 

اٌفئبد  اٌّذسج اٌزىشاسٞ:شىً ث١بٟٔ ِٓ ِدّٛػبد ِٓ اٌّغزط١لاد اٌّزلاطمخ رزغبٜٚ فٟ ػذد

 ٚلبػذح وً ِٕٙب ٚزذح ؽٛي رّثً ؽٛي اٌفئخ ،ٚاسرفبػٙب رّثً رىشاساد رٍه اٌفئبد.
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 اٌّؼٍغ اٌزىشاسٞ:٘ٛ اٌخؾ اٌّزىغش اٌٛاطً ث١ٓ ِٕزظفبد اٌمٛاػذ اٌؼ١ٍب ٌٍّذسج اٌزىشاسٞ.

ىً سٕٟ اٌزىشاسٞ: ارا وبْ اٌخؾ اٌٛاطً ث١ٓ ِشاوض اٌفئبد ٚاٌزىشاساد خطب ِٕس١ٕب ٠غّٝ اٌشٕاٌّ 

 ثبٌّٕسٕٟ اٌزىشاسٞ .رٛخذ ػذح أٛاع ِٓ إٌّس١ٕبد اٌزىشاس٠خ .

 إٌّسٕٟ اٌزىشاسٞ اٌّؼزذي  -1

 إٌّسٕٟ اٌزىشاسٞ غ١ش اٌّؼزذي ٠ٚشًّ -2

 -اٌّزظبػذ.    ٘ـ -اٌٍّزٛٞ ١ّ٠ٕب.     د -اٌٍّزٛٞ ٠غبسا.    ج -اٌّزدّغ.      ة - أ

 اٌّزٕبصي.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (.n( ِمغِٛب ػٍٝ ػذد٘ب )xٛع اٌمشاءاد)اٌٛعؾ اٌسغبثٟ: ػجبسح ػٓ ِدّ

 ِدّٛع اٌمشاءاد اٌزىشاس ِشاوض اٌفئبد اٌفئبد

49-45 47 4 188 

54-50 52 10 520 
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59-55 57 11 627 

64-60 62 6 372 

69-65 67 6 402 

74-70 72 2 144 

79-75 77 1 77 

                   2330                        40 

 

 

اٌٛعؾ اٌسغبثٟ=
          

  
     =58.25 

 رٛخذ ؽش٠ك أخشٜ لإ٠دبد اٌٛعؾ اٌسغبثٟ.

 (190,232,250,295,303ِثبي: خذ اٌٛعؾ اٌسغبثٟ ٌلأػذاد اٌزب١ٌخ  )

 

 اٌسً:

 ( وٛعؾ زغبث250ٟٔخزبس اٌشلُ الاٚعؾ ٚ٘ٛ) -1

-,60-ٔسغت ِسظٍخ اٌفشق ث١ٓ اٌٛعؾ اٌسغبثٟ اٌّخزبس ٚثم١خ الاػذاد ) -2

18,0,45,53=20) 

اٌٛعؾ اٌسغبثٟ= -3
        

 
        =254 

 

اٌزشزذ: ٘ٛ اٌزجبػذ ث١ٓ ِفشداد اٞ ِدّٛػخ ِٓ اٌم١ُ،٠ٚؼزجش ِم١بعب ٌّذٜ ردبٔظ اٌّدّٛػبد 

الازظبئ١خ. ٠ٚىْٛ اٌزشزذ طغ١شا ػٕذِب رىْٛ اٌم١ُ اٌّأخٛرح لش٠جخ ِٓ ثؼؼٙب ،٠ٚىجش اٌزشزذ 

 وٍّب وبٔذ اٌم١ُ ِزجبػذح.

 

 

 

 ببنخىفُك وانُجبحيع ححُبحٍ نكى و

 


