
 
 

 انًحذداخ

 )خٛاطٙب، زً اٌّؼبدلاد ا١ٔ٢خ ثطش٠مخ اٌّسذداد)وش٠ّش(( 

 -:(Objectives)ًادجأهـذاف ان

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً ػـٍٝ       : ع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 اٌّسذد ٚٚطف أٔٛاػٗ ٚؽش٠مخ إ٠دبد ل١ّخ وً ٔٛع. رؼش٠ف .1

 .اعزخذاَ خٛاص اٌّسذداد فٟ رجغ١ؾ زً اٌّسذد اٌزٞ ث١ٓ ٠ذ٠ٗ .2

 .اٌخط١خ ثطش٠مخ اٌّسذداد لإ٠دبد ل١ُ ِدب١ً٘ رٍه اٌّؼبدلاد زً اٌّؼبدلاد .3

 

 ِدّٛػخ ػٕبطش رزشرت ثشىً طفٛف ٚأػّذح ِسظٛسح ث١ٓ ِغزم١ّ١ٓ شبل١١ٌٛٓ،ٚرىْٛ -اٌزؼش٠ف:

 ف١ٙب ػذد اٌظفٛف ِغبٚ ٌؼذد الأػّذح.ٚ ٠غّٝ اٌّسذد اػزّبدا ػٍٝ ػذد طفٛفٗ أٚ أػّذرٗ.

|اٌّسذد اٌثبئٟ                                     
  
  

| 

|اٌّسذد اٌثلاثٟ                            
   
   
   

|       

 إ٠دبد ل١ّخ اٌّسذد

|                                     اٌّسذد اٌثٕبئٟ -1
  
  

| 

 ٔؼشة ٔٙب٠بد الألطبس ثجؼؼٙب ٠ٚطشذ زبطً اٌؼشة،٠ٚىْٛ اٌفشق ٘ٛ إٌبرح.

=a*d –b*c 

|
  
  

| 

=3*2 – 2*1 = 4 

|                     اٌّسذد اٌثلاثٟ -2
   
   
   

|       

 اٌزدضئخ )اٌّسذداد اٌّغبػذح(.رسغت ل١ّخ ٘زا اٌّسذد ثطش٠مخ  -:(ؽش٠مخ اٌّسذد اٌّغبػذ1)



 
 

اٌّسذد اٌّغبػذ:٘ٛ اٌّسذد اٌزٞ ٠سزٛٞ ػٍٝ ػٕبطش اٌّسذد الأطٍٟ ػذا اٌؼٕبطش اٌٛالؼخ فٟ 

 اٌظف ٚ اٌؼّٛد اٌسب٠ٚخ ػٍٝ اٌؼٕظش اٌّشاد إ٠دبد ِسذدٖ اٌّغبػذ.

|
  
  

|        |
  
  

|      |
  
  

|         |
  
  

| 

 ( a)              (b)           (c)              (  f)   ٍؼٕظش    اٌّسذد اٌّغبػذ ٌ                           

 فٟ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح ٠دت ِشاػبد اٌّلازظخ اٌزب١ٌخ:

اٌلاصِخ فٟ اٌزدضئخ  الإشبسح أِبِٗٔؼغ  أِْسذدٖ اٌّغبػذ ٠دت  إ٠دبدػٕذ اخز١بس اٌؼٕظش اٌّشاد 

 -ٚوّب ٠ٍٟ :

|
   
   
   

| 

 لاعزخشاج اٌّسذداد اٌّغبػذح ٌٙب ٠فؼً اخز١بس اٌؼّٛد أٚ الأػّذح أٚٚػٕذ اخز١بس ازذ اٌظفٛف 

 ٌزجغ١ؾ اٌسً. بسالألطػذد ِٓ  أوثشاٌظف اٌزٞ ٠سٛٞ 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح: -( :1يثال)

 اٌسً: ٔخزبس اٌظف اٌثبٌث)ٌّبرا(

|
   
   
   

|  = 0*|
  
  

| -0*|
  
  

| + 1*|
  
  

|   

=0-0+1*(2*2-1*1)= 4-1=3 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح: -( :2يثال)

 اٌسً: ٔخزبس اٌؼّٛد الأٚي)ٌّبرا(

 

|
    
    
    

|  = 0*|
  
   

| +2*|
   
   

| + 3*|
   
  

| 

=0+2*(-1*-5 -2*4)+3*(-1*3 -1*4) = 0+(2* -3)+ (3* -7) 

= -6 -21 = -27 



 
 

رزٍخض ثئػبفخ طف١ٓ أٚ ػّٛد٠ٓ ثُ ػشة الألطبس ِغ ِلازظخ  -(ؽش٠مخ ػشة الألطبس:2)

 . الإشبساد

 

|
   
   
   

| 

  
  
  

 إػبفخ ػّٛد٠ٓ

                     |
   
   
   

 اػبفخ طف١ٓ     |

                                                 |
   
   

| 

 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثئػبفخ ػّٛد٠ٓ: -( :1يثال)

|
   
   
   

|
  
  
  

 

=(2*2*1+1*0*0+3*1*0)-(0*2*3+0*0*2+1*1*1) 

=(4+0+0)-(0+0+1) 

=4-1=3 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثئػبفخ طف١ٓ: -( :2يثال)

|
    
    
    

| 

      
       

 

 

=(0*1*-5)+(-2*2*4)+(3*-1*3)-(-2*-1*-5)-(0*2*3)-(3*1*4) 

= 0+(-16)+(-9)-(-10)-(0)-(12) 

= -27 



 
 

  -خٛاص اٌّسذداد:

خبسج اٌّسذد وؼبًِ  إخشاخٗوً ػبًِ ِشزشن ث١ٓ ػٕبطش أٞ طف أٚ ػّٛد ٠ّىٓ  -1

 ِشزشن ٌزٌه اٌّسذد.

|
   
   
   

|  = 3*|
   
   
   

|  

   (وؼبًِ ِشزشن ٌٍظف اٌثبٌث.3ٚرٌه ثئخشاج )

وزبثخ اٌّسذد ػٍٝ شىً إرا خضئٕب ػٕبطش اٞ طف اٚ ػّٛد اٌٝ ِدّٛع زذ٠ٓ ف١ّىٓ  -2

 ِدّٛع ِسذد٠ٓ.

|
   
   
   

|  = |
     
     
     

|  

  

  =|
   
   
   

| +|
   
   
   

|              

 إرا وبٔذ خ١ّغ ػٕبطش أٞ طف أٚ ػّٛد أطفبس فبْ ل١ّخ اٌّسذد رغبٚٞ طفشا. -3

٠ّىٓ ػشة ػٕبطش أٞ طف أٚ ػّٛد ثأٞ ػذد ٚإػبفخ إٌبرح إٌٝ ػٕبطش أٞ طف أٚ  -4

 ّسذد ِغ ثمبء ل١ّخ اٌّسذد ثبثزخ.ػّٛد آخش فٟ اٌ

|
   
   
   

|  = |
   
   
   

|  

 (ٚإػبفخ إٌبرح إٌٝ ػٕبطش اٌؼّٛد اٌثبٟٔ.2-ٚرٌه ثؼشة ػٕبطش اٌؼّٛد الأٚي ثـ )

 اٌّسذد ِغ ثمبء ل١ّزٗ ثبثزخ. إشبسحػّٛد٠ٓ ِزدبٚس٠ٓ رزجذي فمؾ  أٚطف١ٓ  أِٞٛالغ  أثذي إرا -5

|
   
   
   

| = -|
   
   
   

|  

 اٞ طف١ٓ اٚ ػّٛد٠ٓ ِزغب٠ٚخ اٚ ِؼبػفبرٙب فبْ ل١ّخ اٌّسذد رغبٚٞ طفش.ارا وبٔذ ػٕبطش  -1

 |
   
   
    

|  =  0  

 لأْ ػٕبطش اٌؼّٛد اٌثبٌث ػؼف ػٕبطش اٌؼّٛد الأٚي.



 
 

 -:)كشيًش(حم انًعادلاخ الآَيح تاسرخذاو انًحذداخ

ِدٙٛي ٘ٛ خبسج لغّخ ِسذد٠ٓ ازذّ٘ب ثبٌجغؾ ٚا٢خش ثبٌّمبَ.اٌّسذد اٌزٞ ٠ىزت ثبٌّمبَ  ل١ّخ وً

ٌد١ّغ اٌّدب١ً٘ ِىْٛ ِٓ ػٛاًِ رٍه اٌّدب١ً٘ ثٕفظ اٌزشر١ت .اِب اٌّسذد اٌزٞ ٠ىزت ثبٌجغؾ فٙٛ 

 ٔفظ ِسذد اٌّمبَ ثؼذ رجذ٠ً ػٛاًِ اٌّدٙٛي اٌّشاد ا٠دبد ل١ّزٗ ثٕفظ اٌزشر١ت.

  -اٌّؼبدٌخ ا١ٔ٢خ اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ وش٠ّش:زً  -( :1يثال)

         

          

          

  -اٌسً:

 ٔغزخشج ِسذد اٌّمبَ -1

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

        (     )    

 

 -:(Xٔسذد ل١ّخ  اٌّدٙٛي ) -2

 

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

          (        )    



 
 

  
  
 
 
 

 
   

 :(Yل١ّخ  اٌّدٙٛي )ٔسذد  -3

 

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

          (      )     

  
  

 
 
  

 
    

 

 

 :(Zٔسذد ل١ّخ  اٌّدٙٛي ) -4

 

  |
   
   
   

| 

  |
   
   
   

|
  
  
  

 

         (      )    

  
  
 
 
 

 
   

 

 

 انرغزيح انًسرشجعح



 
 

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ ِفَٙٛ اٌّسذد ٚو١ف١خ إ٠دبد ل١ّزٗ. -1

 اٌطٍجخ ػٓ خٛاص اٌّسذداد.عؤاي  -2

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ زً اٌّؼبدلاد ا١ٔ٢خ ثبعزخذاَ اٌّسذداد. -3

 رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ. -4

 

 -خذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ اٌّسذداد اٌّغبػذح: -( :1)سؤال

|
   
    
   

| 

 -:ثئػبفخ طف١ٓخذ ل١ّخ اٌّسذد اٌزبٌٟ  -( :1)سؤال

|
   
   
   

| 

 

 

 -:زً اٌّؼبدلاد ا١ٔ٢خ اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ وش٠ّش -:( 1)سؤال

          

           

          

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 

 Matrices                                                 المصفوفات 

تعرف المصفوفة بأنها مجموعة أعداد أو مركبات مرتبه بشكل صفوف 

  كما فً الشكل واعمدة محددة بالاقواس الصغٌرة 

 

A = [
            
            
              

]                                                     

 =   3 x 3 

 2
   
  

3 A = A = [
               
               
                 

]  

 2 x 2 =  2          X  3 =          

 انواع المصفوفات :

2 :          المصفوفات المربعة – 1
  
  

3 A =      A = [
            
            
              

]   

] =صفرٌة        المصفوفات ال - 2
               
                
                  

] 0 

عناصرها اصفار او مصفوفة صفرٌة وٌرمز لها ٌقال لمصفوفة جمٌع 

 بالرمز صفر .

) = Aقطرٌه            المصفوفات ال - 3

              
             
             
              

) 



 
 

تكون مربعة الشكل قطرٌه اذا كانت جمٌع عناصرها اصفارآ بستثناء 

 عناصر القطر فقط 

) = Aذاتٌة الواحدٌة   المصفوفات ال - 4

              
            
             
              

) 

تكون جمٌع عناصرها اصفارآ بستثناء عناصر القطر فانه تكون 

 .  1مساوٌة للعدد

 : جمع وطرح المصفوفات  أولآ

ملاحظة : ٌمكن جمع وطرح اي مصفوفتٌن بشرط ان تكون من نفس 

 المرتبة :

B = [
                
                 
                   

] ، A = [
            
            
              

] 

 A + B  ،A – Bمصفوفتان ، جد  A  ،B: اذا كانت  1مثال 

 A – B =[
                
               
                

]              ،A + B =[
           
            
             

]  

                

 : ضرب المصفوفة فً كمٌة ثابتة او قٌاسٌة : ثانٌأ

كمٌة ثابتة فأن حاصل ضرب  Kمصفوفة وكانت  Aاذا كانت 

 . Kبالثابت  Aالمصفوفة 

 عندما  K. Aمصفوفة ، جد المصفوفة  A: اذا كانت  2مثال 



 
 

 = 2 K ،  A = [
               
               
                 

] 

   

   K . A =  2 A = [  
                  
              
                  

] 

 : ضرب المصفوفات : ثالثأ

وبشكل ادق ، لحساب حاصل ضرب مصفوفتٌن لابد ان ٌتم ضرب 

عمدة فً عناصر المناظرة لها فً ا  Aجمٌع عناصر صفوف 

ثم اخذ مجموع حواصل الضرب  تلك لتمثل عنصرا  Bالمصفوفة 

 Cجدٌدا هً 

صفىفريٍ أوجذ:  3يثال  ](  أرا كاَد :    ،     A . B )    حاصم ضشب انً
  
 
 
] B =         ،,   - A = 

A . B = ( 1 X -2 ) + ( 2 X 2) + ( 3 X 1) = -2 + 4 + 3 = 5 

](  أرا كاَد :    ،     A . B )    حاصم ضشب انًصفىفريٍ أوجذ:  4يثال
 
 
  

] B =         ،,   - A = 

A . B = ( 1 X 5) + ( 2 X 4) + ( 3 X -1) = 5 + 8 - 3 = 10 

     

2(  أرا كاَد :    ،     A . B )    حاصم ضشب انًصفىفريٍ أوجذ:  5يثال
   
  

3 B =         ،,         - A = 

 

A . B = ( 1 X 5) + ( 3 X 4)                ( 1 X -1) + ( 3 x 0 )  
A . B =  (5 + 12) (-1 + 0) 

    A . B =  11  ) -1) 

](  أرا كاَد :    ،     A . B )    حاصم ضشب انًصفىفريٍ أوجذ:  6يثال
 
 
  
]  B =           ،2

      
        

3 A = 

 

A . B = {(      )    (      )  (       )} =*       + = *  + 

A . B = {(     )    (      )    (       )}=*      + = *  + 



 
 

 (vectorsمتجهات)

 -:(Objectives)ًادجأهـذاف ان

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً        : ػـٍٝع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 رؼش٠ف اٌّزدٗ ٚٚطف اٌى١ّبد اٌؼذد٠خ ٚالاردب١٘خ ٚاٌّظطٍسبد اٌخبطخ ثٙب. .4

 .رّث١ً اٌّزدٗ ػٍٝ اٌّغزٛٞ .5

 خّغ ٚؽشذ ٚػشة اٌّزدٙبد. .6

الكمٌات العددٌة: هً الكمٌات التً تحتاج إلى وصفها ذكر مقدارها فقط مثل الطول أو الكتلة أو 

 الزمن.

الكمٌات الفٌزٌائٌة والرٌاضٌة التً تحتاج الى وصفها ذكر مقدارها واتجاهها  الكمٌات الاتجاهٌة:هً

 مثل الإزاحة والسرعة والقوة.

ٌمكن تمثٌل المتجه بمستقٌم فٌه حرفان الأول لبداٌته والثانً لنهاٌته وٌوضع فوقهما سهم مثل 

(  ⃗⃗⃗⃗  ⃗   ⃗⃗⃗⃗  ⃗. ) 

 

 

 

 

 

 

 

المتوازٌان هما المتجهان اللذان ٌكون لهما نفس زاوٌة المٌل مع المحور السٌنً وقد  المتجهان

 ٌكونان بنفس الاتجاه أو باتجاهٌن متعاكسٌن.

 

 

 

 

A 

B 

C 

D 



 
 

 لهما نفس الطول والاتجاه. اللذانالمتجهان المتكافئان هما المتجهان 

 

 

 

 

 

 متجه آخر فً المستوي الواقع فٌه. المتجه المكافئ هو المتجه الذي تكون بداٌته نقطة الأصل وٌكافئ

 

 

 

 اتجاه المتجه:هً الزاوٌة التً ٌصنعها المتجه مع الاتجاه الموجب لمحور السٌنات.

 

 

 

 

 

تمثٌل المتجه على المستوي: لو افترضنا ان بداٌة كل متجه هً نقطة الأصل فً مستوي معٌن فان 

 نهاٌة المتجه هً نقطة أخرى على ذلك المستوي.

لمتجه: هً المسافة بٌن نقطتً بداٌة ونهاٌة المتجه.وٌستخدم قانون الطول لإٌجاد طول طول ا

 المتجه.

| |  √(     )
  (     )

  

 فً حالة كون بداٌة المتجه نقطة الأصل فان طول المتجه ٌحسب كما ٌلً

لماذا                       | |  √          

θ 



 
 

 (2,3(،)5,7مثال:جد طول المتجه المحصور بٌن النقطتٌن )

 الحل:

| |  √(   )  (   )    √        | |      

 (3,5مثال:جد طول المتجه )

 الحل:ٌعتبر هذا المتجه متجه مكافئ كون بداٌته نقطة الأصل.

| |  √        |√    |  |    |      

   (3,5) ,(3-,1-مثال:جد طول واتجاه المتجه )

 الحل

| |  √(  (  ))  (  (  ))    √        |√    |

 |    |      

     
  

  
 
 

 
                 

 لأن ظل الزاوٌة موجب فً الربعٌن الأول والثالث                                      

 (     )قٌمة الزاوٌة هً  إذن  .( تقع فً الربع الثالث 3-,1-وبما ان النقطة )

 

 

 

 (      √)    مثال:جد طول واتجاه المتجه 

 الحل

| |  √(√   )
 
 (  )    √      | |      

     
  

 
                  

 لأن جٌب الزاوٌة سالب فً الربع الرابع                           

θ 



 
 

 (330)( تقع فً الربع الرابع            اذن قٌمة الزاوٌة هً       √وبما ان النقطة  )

 

 

 

 

 

( مع محور 30o(وحدات واتجاهه )5المتجه الذي بداٌته نقطة الأصل وطوله ) مثال:جد نقطة نهاٌة

 السٌنات.

 الحل: 

      
 

 
 
 

 
 
√ 

 
             

      
 

 
 
 

 
              

 (        اذن النقطة هً )

جمع المتجهات :لجمع متجهٌن نرسم المتجه الأول ثم نرسم المتجه الثانً من نهاٌة المتجه الأول ثم 

نوجد اتجاه محصلة المتجهٌن بطرٌقة متوازي المستطٌلات )اتجاه المحصلة ٌمثل قطر متوازي 

 المستطٌلات الذي ٌكون المتجهان ضلعٌن متجاورٌن فٌه.وكما ٌلً 

 إذا كان 

 ⃗⃗  (     )       ⃗  (     ) 

 فان

 

 

 

 ⃗⃗   ⃗  (     )  (     )  (     ) (     ) 

𝐴  

𝐵⃗  𝐴  𝐵⃗  

 



 
 

  ⃗   ⃗⃗ جد                 (   )  ⃗       (   )  ⃗⃗ مثال: اذا كان                       

 الحل:

 ⃗⃗   ⃗  (   ) (   )  (   ) 

 

 

 

 

 

 متجهان  (     )  ⃗       (     )  ⃗⃗ طرح المتجهات:  اذا كان كل من 

 فان  

 ⃗⃗   ⃗   ⃗⃗  (  ⃗ ) 

 (     )  ( (     ))  (     )  (       ) 

 (     ) (     ) 

( وسالب  ⃗⃗ ( ٌمثل قطر متوازي الأضلاع للمتجه ) ⃗   ⃗⃗ وٌمكن تفسٌر ذلك هندسٌا بان محصلة )

 (  ⃗ المتجه )

  ⃗   ⃗⃗ .جد  متجهان  (    )  ⃗       (   )  ⃗⃗ اذا كان  -مثال:

 الحل:

  ⃗⃗   ⃗  (   )  (    )  (   )  (    )  (   ) 

 

 

 

 

(2,6) 

(6,1) 

(7,7) 

(3,-3) 

(-3,3) 

(2,4) 

(5,1) 



 
 

 

 (عدد حقٌقً فان Cو) (   )  ⃗⃗ ضرب المتجه بعدد حقٌقً:إذا كان  

   ⃗⃗  (     ) 

(وطوله ٌساوي  ⃗⃗ ( ٌكون على استقامة المتجه) ⃗⃗   وٌمكن تفسٌر ذلك هندسٌا ان المتجه الجدٌد )

(فان المتجه الجدٌد ٌقع على استقامة المتجه الأصلً    ت )(. فإذا كان ⃗⃗ ( مرة من المتجه) )

فان المتجه الجدٌد ٌقع على استقامة المتجه الأصلً وبعكس  (    وبنفس اتجاهه. أما إذا كانت)

 اتجاهه.

 (عدد حقٌقً .جدC=2و) متجهان  (    )  ⃗       (   )  ⃗⃗ اذا كان  -مثال:

1- C*A  

2- C*B 

3- C*( ⃗⃗   ⃗ ) 

4- C*( ⃗⃗   ⃗ )  مع الرسم 

 الحل:

      (       )  (   ) 

      (        )  (    ) 

    ( ⃗⃗   ⃗ )  (   )  (    )  (     ) 

    ( ⃗⃗   ⃗ )  (   )  (    )  (   )  (    )  (    ) 

 

  

 

 

 

 

 انرغزيح انًسرشجعح
(6,-6) 

(10,2) 

(4,8) 

(-6,6) 



 
 

 .اٌّزدٗ ٚٚطف اٌى١ّبد اٌؼذد٠خ ٚالاردب١٘خعؤاي اٌطٍجخ ػٓ ِفَٙٛ  -5

 .اٌّزدٗ ػٍٝ اٌّغزٛٞرّث١ً عؤاي اٌطٍجخ ػٓ  -6

 خّغ ٚؽشذ ٚػشة اٌّزدٙبد.عؤاي اٌطٍجخ ػٓ  -7

 (عدد حقٌقً .جدC=2و) متجهان  (    )  ⃗       (    )  ⃗⃗ اذا كان  عؤاي:

1- C*A  

2- C*B 

3- C*( ⃗⃗   ⃗ ) 

C*( ⃗⃗   ⃗ ) مع الرسم 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 :انرفاضم

٘ٛ ١ًِ اٌّغزم١ُ اٌّّبط لأٞ ِٕسٕٟ  ِؼذي رغ١ش اٌّزغ١ش اٌّؼزّذ إٌٝ ِؼذي رغ١ش اٌّزغ١ش اٌّغزمً.أٚ

 ػٕذ ٔمطخ اٌزّبط.

 -:(Objectives)ًادجأهـذاف ان

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـ       : لـبدساً ػـٍٝ ّبدحع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 رؼش٠ف اٌزفبػً س٠بػ١ب ٕٚ٘ذع١ب ٚف١ض٠بئ١ب. .1

 . ٚغ١ش٘ب إ٠دبد ٔبرح الاشزمبق لأٞ ٔٛع ِٓ اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚاٌذٚاي الأع١خ ٚاٌٍٛغبسر١ّخ .2

 

  -قىاعذ الاشرقاق:

 -:اٌذٚاي اٌدجش٠خ أٚلا:

 ِشزمخ اٌؼذد اٌثبثذ= طفش. -1

If y=f(x) = c  --------   c=constant 

  

  
   

Example:- find ( 
  

  
) if 

1-   y = 7       ---------        
  

  
   

2-   y = -12    ---------        
  

  
   

 (n(ِشفٛع ٌٍمٛح)xاٌّمذاس اٌدجشٞ اٌّزىْٛ ِٓ ثبثذ ِؼشٚة )ِشزمخ  -2

             

      
  

  
          

 

 Example:- find ( 
  

  
) if 

1-   y= 7*         ---------        
  

  
       

2-   y= -12*       ---------       
  

  
        

 ِزؼذدح اٌسذٚد رغبٚٞ ِشزمخ وً زذ ػٍٝ زذح.ِشزمخ داٌخ  -3



 
 

      ( )   ( )   ( )    

     
  

  
 
  ( )

  
 
  ( )

  
 
  ( )

  
 
  

  
 

 

Example:- find ( 
  

  
) if 

 

1-                 

      
  

  
             

2-     
 

√ 
  

 

  
     

           
 

   +3        

      
  

  
     

 

           

( n-1( رغبٚٞ أٌلأط ِؼشٚة فٟ اٌذاٌخ ِشفٛػخ ٌلأط)nِشزمخ داٌخ ِشفٛػخ ٌلأط ) -4

 ِٚؼشٚثخ فٟ ِشزمخ ٔفظ اٌذاٌخ.

             ( )               

      
  

  
        

  

  
  

 

Example:- find ( 
  

  
) if 

                   

 

         
  

  
             

 

2-   
 

√ 
  

 

  
     

           
 

   +3        

      
  

  
     

 

             

 

ِشزمخ زبطً ػشة داٌز١ٓ رغبٚٞ اٌذاٌخ الأٌٚٝ ِؼشٚثخ فٟ ِشزمخ اٌذاٌخ اٌثب١ٔخ + اٌذاٌخ  -5

 اٌذاٌخ الأٌٚٝ. اٌثب١ٔخ ِؼشٚثخ فٟ ِشزمخ



 
 

              ( )     ( )  

 

      
  

  
   

  

  
   

  

  
 

 

             (
  

  
)    

    (            ) (     ) 

  

  
 (            ) (      )  (           ) (     ) 

 

    (       )  (        ) 

  

  
 (       )  (        )

  (        ) , (       ) (         )- 

ِشزمخ زبطً لغّخ داٌز١ٓ رغبٚٞ اٌّمبَ ِؼشٚثب فٟ ِشزمخ اٌجغؾ ِطشٚزب ِٕٗ اٌجغؾ  -6

 ِؼشٚثب فٟ ِشزمخ اٌّمبَ ٚاٌىً ِمغِٛب ػٍٝ ِشثغ اٌّمبَ. 

 

     
 

 
        ( )      ( )  

 

      
  

  
 
  
  
 
    

  
  

  
 

             (
  

  
)    

    
(            )

(     )
 



 
 

  

  
 
(     ) (           )  (            ) (      )

(     ) 
 

    
(       ) 

(        )
 

  

  

 
(        ) , (       ) (         )-  (       )  (        )

(        ) 
 

  

( ثذلاٌخ yاٌذاٌخ اٌؼ١ّٕخ ٟ٘ اٌذاٌخ اٌزٟ ٠ّىٓ ٚػغ أزذ اٌّزغ١شاد ِثً )  -:اٌذٚاي اٌؼ١ّٕخثب١ٔب: 

(. أٚ ٟ٘ اٌذاٌخ اٌزٟ ٠ىْٛ ف١ٙب اٌّزغ١ش اٌّغزمً غ١ش ِٕفظً ػٓ اٌّزغ١ش اٌّؼزّذ. xِزغ١ش آخش ِثً )

 أِثٍزٙب ِؼبدٌخ اٌذائشح.ٚرٛخذ أِثٍخ وث١شح ػٍٝ ٘زٖ اٌذٚاي فٟ اٌزطج١مبد اٌؼ١ٍّخ ِٓ 

             (
  

  
)    

                 

     (       
  

  
      )       

  

  
   

 (           )
  

  
             

  

  
  

          

           
 

   3             

 [       
  

  
       ]       

  

  
     

,           -
  

  
            

  

  
 
          

           
 



 
 

  -:يشرقح انذانح الأسيح -ثبٌثب:

               ( )   

      
  

  
    

  

  
 

             (
  

  
)    

      
 
 

  

  
   

 
 (  ) 

  

  
      

 
 

     (   )
 
 

  

  
  (    )

 
  (    )( ) 

  

  
  (    ) (    )

 
 

  -:يشرقح انذانح انهىغاسذًيح: ساثؼب

                ( )   

      
  

  
 
 

 
 
  

  
 

             (
  

  
)    

       (    ) 

  

  
 

 

    
 ( ) 

  

  
 

 

    
 



 
 

 

         .           
 

 /
 

 

  

  
 

 

(           
 
 )
   (  

         
 
 )
 

 (         

    
 
 ) 

  

  
 
 (           

 
 )
 

 (             
 
 )

(           
 
 )
  

  

  
 
 (             

 
 )

           
 
 

 

  -يشرقح انذوال انًثهثيح:: خبِغب

                    ( )           
  

  
      

  

  
 

                     ( )           
  

  
       

  

  
 

                    ( )           
  

  
       

  

  
 

                    ( )           
  

  
        

  

  
 

                    ( )           
  

  
           

  

  
 

                    ( )           
  

  

            
  

  
 



 
 

    

             (
  

  
)    

           

  

  
       (  )            

                  

  

  
         (          )        (      )  

  

  
                                

           

  

  
             

  أٞ (x( داٌخ إٌٝ )t(ٚوبٔذ )t( داٌخ إٌٝ )yإرا وبٔذ ) -:قاعذج انسهسهح :عبدعب

      ( )       ( )           
  

  
 
  

  
 
  

  
 

             (
  

  
)    

                        

  

  
        

  

  
   

  

  
 (     ) ( ) 

  

  
 ( (  )   ) ( ) 

  

  
         



 
 

 أٞ (t( داٌخ إٌٝ )x(ٚوبٔذ )t( داٌخ إٌٝ )yإرا وبٔذ ) -:انذانح انًشكثحعبثؼب:

      ( )       ( )           
  

  
 

  
  
  
  

 

             (
  

  
)    

       

       

  

  
    

  

  
   

  

  
 

  
  
  
  

 
  

 
 

 انرغزيح انًسرشجعح

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ ِفَٙٛ اٌزفبػً. -1

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ اٌمٛا١ٔٓ اٌؼبِخ لاشزمبق اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚالأع١خ ٚاٌٍٛغبسر١ّخ ٚاٌّثٍث١خ. -2

 رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ. -3

             (
  

  
)    

1- y = 7 

2-         

3-   
 

√ 
  

 

  
     

4-           (     ) 

5-                     

6-                    

7-               



 
 

 -التطبيقات الفيزيائية للمشتقة:
 

 -:(Objectives)ًادجأهـذاف ان

 
ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً ػـٍٝ       : ع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 .(ٌٍذٚاي ٚو١ف١خ ا٠دبد٘بإٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشِٜؼشفخ ِفَٙٛ إٌمبؽ اٌسشخخ ) .1

اٌزطج١مبد اٌف١ض٠بئ١خ ٚا٠دبد اٌّطٍٛة فٟ ِغبئً رٍه اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ  .2

 .اٌزطج١مبد

 

(ع16ُ  زدّٙب ) اعطٛا١ٔخ  ٠شاد رظ١ٕغ ػٍجخ -:(1يثال)
3

.خذ اثؼبد ٘زٖ الاعطٛأخ ثس١ث  

 رىْٛ ِغبززٙب اٌغطس١خ الً ِب ٠ّىٓ.

 (.r( ٚٔظف لطش لبػذرٙب )h(ٚاسرفبػٙب ) (ٚزدّٙب) اٌّغبزخ اٌغطس١خ ٌلأعطٛأخ ) -اٌسً:

            

                      ⁄  

          4    ⁄ 5  
        

 
 

  

  
 
 (      )  (        )

  
 
        

  
 
  (    )

  
 

at  
  

  
 =0  then   

  (    )

  
     (    )          

     
  ⁄
 
  

  
   

 
 (      رمغ ػٍٝ اٌّغزم١ُ) خذ الشة ٔمطخ اٌٝ ٔمطخ الأطً -(:2يثال)

 (0,0( ٚٔمطخ الأطً)X,Y( ٟ٘ اٌّغبفخ ث١ٓ إٌمطخ)Dٔفشع اْ ) -اٌسً:

  √      

       

  √(    )     √            
  

  
 

      

 √           
 

   
  

  
                   

                         (    )        



 
 

The  point  is  (        ) 

 

خذ أثؼبد اوجش ِخشٚؽ دائشٞ ارا وبْ ِدّٛع ٔظف لطش لبػذرٗ ٚاسرفبػٗ  -:(3يثال)

 عُ(.9)

 (h( ٚاسرفبػٗ)r( ٚٔظف لطش لبػذرٗ)Vٔفشع زدُ اٌّخشٚؽ) -اٌسً:

  
 

 
                     

  
 

 
   (   )  

 

 
 (       ) 

  

  
 
 

 
 (        ) 

   
  

  
        

 

 
 (        )     

                        
 

  اٌؼلالخ ث١ٓ اسرفبع خغُ لزف شبل١ٌٛب اٌٝ الاػٍٝ ٚاٌضِٓ ٟ٘ ) -:(4يثال)
 ( .خذ اػٍٝ اسرفبع ٠ظٍٗ اٌدغُ.          

 (.ػٕذ الظٝ اسرفبع ٠ظً ا١ٌٗ اٌدغُ رىْٛ عشػزٗ =طفشvعشػخ اٌدغُ) -اٌسً:

  
  

  
             

   
    

  
       

          (  )    (  )
                     

 

 انرغزيح انًسرشجعح

 
(ٌٍذٚاي ٚو١ف١خ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشِٜؼشفخ ِفَٙٛ إٌمبؽ اٌسشخخ )عؤاي اٌطبٌت ػٓ  .1

 .ا٠دبد٘ب

ٚا٠دبد اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ اٌزطج١مبد اٌف١ض٠بئ١خ عؤاي اٌطبٌت ػٓ  .2

 .اٌّطٍٛة فٟ ِغبئً رٍه اٌزطج١مبد

 -رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ: .3

 (: خذ اٌؼذد اٌزٞ ارا أػ١ف اٌٝ ِشثؼٗ وبْ إٌبرح اوجش ِب ٠ّىٓ.1عؤاي)    

الأٌٚٝ ٌزىْٛ دائشح ٚالأخشٜ  ( ٠شغت ثزس٠ٍٛٗ اٌٝ لطؼز١ٓ رشىLً(:عٍه ؽٌٛٗ )2عؤاي)    

ٌزىْٛ ِشثغ. خذ ٔظف  لطش اٌذائشح ٚؽٛي ػٍغ اٌّشثغ ثس١ث رىْٛ ِدّٛع ِغبزز١ّٙب فٟ 

 إٌٙب٠خ اٌظغشٜ.

( ٠ٚؼًّ ِغ اٌّسٛس٠ٓ ِثٍث فٟ اٌشثغ 3،4(: خذ ِؼبدٌخ اٌّغزم١ُ اٌزٞ ٠ّش ثبٌٕمطخ)3عؤاي)   

 الأٚي ِغبززٗ اطغش ِب  ٠ّىٓ.

   
 



 
 

 سسى انذوال

 -:(Objectives)ًادجان أهـذاف

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـٛزـذح لـبدساً ػـٍٝ     : ع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 ٚطف اٌشىً اٌؼبَ ٌجؼغ اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚاٌّثٍث١خ. .3

 .رسذ٠ذ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ ٚٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ ٌٍذاٌخ اٌّطٍٛة سعّٙب .4

 .اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ سعُ اٌذاٌخ .5

 

 ( صٚخ١خ فبْ اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد.yأ/ إرا وبٔذ خ١ّغ أعظ ) -اٌزٕبظش: -1

 ( صٚخ١خ فبْ اٌذاٌخ ِزٕبظشح ِغ ِسٛس اٌظبداد.xة/ إرا وبٔذ خ١ّغ أعظ )

( فبْ اٌذاٌخ غ١ش y( أٚ)xج/ إرا وبٔذ اٌذاٌخ رسزٛٞ ػٍٝ أعظ صٚخ١خ ٚفشد٠خ ٌم١ُ )

 ِزٕبظشح.

 

 
 

 



 
 

 -اٌزمبؽغ ِغ اٌّسبٚس: -2

 (.x( ٚٔسً اٌّؼبدٌخ لإ٠دبد ل١ُ)y=0أ/لإ٠دبد ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد ٔفشع) 

 (.y( ٚٔسً اٌّؼبدٌخ لإ٠دبد ل١ُ)x=0ة/ لإ٠دبد ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد ٔفشع)           

  -إٌمبؽ اٌسشخخ: -3

( ٌزٍه إٌمبؽ x)(ٚٔغب٠ٚٙب ثبٌظفش لإ٠دبد ل١ُ ٔٛخذ اٌّشزمخ الأٌٚٝ ٌٍّؼبدٌخ ) - أ

( ٌىً ٔمطخ زشخخ زظٍٕب y( ثبٌّؼبدٌخ الأط١ٍخ لإ٠دبد ل١ُ)xاٌسشخخ،ثُ ٔؼٛع ل١ُ )

 ػ١ٍٙب.

فبْ ( ف١ٙب ٌٍٕمبؽ اٌسشخخ xٚٔؼٛع ل١ُ )( ٔٛخذ اٌّشزمخ اٌثب١ٔخ ٌزٍه اٌّؼبدٌخ ) - ة

)وبٔذ
  

  
):- 

 أوجش ِٓ اٌظفش فبْ رٍه إٌمطخ اٌسشخخ ٟ٘ ٔٙب٠خ طغشٜ. -1

 أطغش ِٓ اٌظفش فبْ رٍه إٌمطخ اٌسشخخ ٟ٘ ٔٙب٠خ ػظّٝ. -2

 ِغب٠ٚخ ٌٍظفش فبْ رٍه إٌمطخ اٌسشخخ ٟ٘ ٔمطخ أملاة. -3

 

  

                   اسعُ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ اٌزب١ٌخ                   -:(1)يثال

 -:انحم   

 

 لا ٠ٛخذ رٕبظش ٌٍذاٌخ ................ ٌّبرا -1

 x = 0ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد .......      -2

y = 0 + 0 + 1 = 1                                      ٔمطخ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد

(ٟ٘0,1) 

 y = 0ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد .......      -3

                                                                       

 

ٔمطخ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد     0=........                     

(ٟ٘,0-1) 

 ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ -4
  

  
      

 (   )    

                 
 ( ٟ٘ إٌمطخ اٌسشخخ اٌٛز١ذح فٟ اٌذاٌخ1,0-إرْ إٌمطخ )

   

   
     

 ( ٟ٘ ٔٙب٠خ طغشٜ ........ ٌّبرا 1,0-إرْ إٌمطخ اٌسشخخ )

 

                                                                                     

 

 

 



 
 

                  اسعُ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ اٌزب١ٌخ                   -:(2)يثال

-اٌسً:  

اٌذاٌخ غ١ش ِزٕبظشح.  -1  

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ.-2

            (   ) 

           (   )                (   ) 

 ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ -3

          

  (   )    

                   (   )  

                          (    ) 

 ٔخزجش إٌمبؽ اٌسشخخ -4

        

   (   )         ( )             

إٌمطخ (   ) ٔٙبػظ١خ ِٝ                                          

   (    )         ( )            

إٌمطخ (    ) ٔٙب٠خ طغشٜ                                          

 

 

 

 

 

 

 

 

(0,3) (0,0) 

(2,-4) 



 
 

      (    ٌٍفزشح  )                                     اسعُ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ اٌزب١ٌخ        -:(2)يثال

           

 

 -:اٌسً

 ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛس٠ٓ -1

                       (   ) 

                                         

  (   ) (   ) (    )  

 ٔٛخذ إٌمبؽ اٌسشخخ -2

  

  
                   

  

  
                   

     
 

 
 
  

 
                         .

 

 
  /   (

  

 
   ) 

 انرغزيح انًسرشجعح

 عؤاي اٌطبٌت ػٓ ٚطف اٌشىً اٌؼبَ ٌجؼغ اٌذٚاي اٌدجش٠خ ٚاٌّثٍث١خ. .4

س٠ٓ عؤاي اٌطبٌت ػٓ و١ف١خ رسذ٠ذ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ ٚٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ اٌّسٛ .5

 .ٌٍذاٌخ اٌّطٍٛة سعّٙب

 .اعزخذاَ إٌٙب٠بد اٌؼظّٝ ٚاٌظغشٜ فٟ سعُ اٌذاٌخعؤاي اٌطبٌت ػٓ و١ف١خ  .6

 -رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ: .7

 -اسعُ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ :

          

            
 

 

 

    

 

 

 



 
 

 

 التكامل

 -:التكامل الغير محدد -1

ٌعرف التكامل بأنه عملٌة إٌجاد الدالة التً تم اشتقاقها وٌطلق علٌه أٌضا عكس التفاضل أو التكامل 

 الغٌر محدد.

اذا فرضنا ان  
  

  
       (( )   هً معادلة تفاضلٌة والمطلوب إٌجاد )    ( )  

نفرض ان                                           
  

  
    ( )                       

∫ ( )    ( )     

( ٌسمى ثابت  وان)     |   |للفترة      ( ) تسمى عكس تفاضل الدالة        ( ) الدالة   

∫وٌسمى )                التكامل    .   (  بالتكامل الغٌر محدد للدالة     ( ) 

 -لٛا١ٔٓ اٌزىبًِ:

 .اٌزىبًِ ( ٘ٛ ثبثذC( ػذد ثبثذ ٚ)aز١ث )

  ∫           

  ∫        ∫      
  

 
   

   ∫, ( )   ( )-   ∫ ( )   ∫ ( )   

  ∫      
    

   
   

(    ) 

  ∫      
    

   
   

(    )(   ( )) 

( ٠ّثً اٌمبْٔٛ اٌؼبَ ٌزىبًِ اٌذاٌخ اٌدجش٠خ5اٌمبْٔٛ)  

 أِثٍخ:

  ∫       
   

 
   

  ∫
 

  
    ∫         

    

 
   



 
 

  ∫(   
 

√  
 )    ∫     ∫

   

 
 
 

 ∫     ∫   
 
    

         
 

              
 

    

 ( ارا ػٍّذ yخذ ل١ّخ ) -4

  

  
                 (          )   

∫   ∫(          )                        

 (1,3-ِٓ اٌذاٌخ اٌزفبػ١ٍخ اٌزب١ٌخ إرا ػٍّذ إْ اٌذاٌخ رّش ثبٌٕمطخ ) (yخذ ل١ّخ ) -4

  

  
           

∫   ∫(        )           
 

 
   

        
 

 
   (  )  

 

(  )
   

      
 

 
   

  ∫  (    )     

ازذّ٘ب اٌذاٌخ  ( ٠دت اْ ٔمغّٙب اٌٝ لغ١ّٓ     (    )  لإ٠دبد رىبًِ ٘زٖ اٌذاٌخ )-اٌسً:

 ( رٍه اٌذاٌخ.    (ثؼذ اعز١فبء ششٚؽ اٌزىبًِ ٚاٌثبٟٔ ِشزمخ ) (    )اٌّشاد رىبٍِٙب )

 ٔفشع 

                          

ٚاٌّطٍٛة زغت اشزمبق اٌذاٌخ  (    )ٌىٓ اٌّزٛفش فٟ اٌسم١مخ ِٓ ِشزمخ اٌذاٌخ فمؾ  

 2خ ٠دت رٛف١ش وً ششٚؽ اٌزىبًِ ٚ٘ٛ اٌؼشة فٟ اٌؼذد (.ٌٚزىْٛ ػ١ٍّخ اٌزىبًِ طس١س     )

 ٚاٌمغّخ ػ١ٍٙب ٚوّب ٠ٍٟ.

∫
  

  
  (    )     

  

 
∫    (    )     

 فٟ اٌسبٌخ الأخ١شح رٛفشد ششٚؽ اٌزىبًِ

  

 
∫   (    )     

  

 
6
(    ) 

 
7    

 (    ) 

 
   

 

  ∫
     

√(    ) 
 

  



 
 

 ٔشرت اٌّؼبدٌخ ثشفغ اٌّمبَ اٌٝ اٌجغؾ ٚسفغ اٌدزس إٌٝ أط اٌسً:أٚلا

∫
     

√(    ) 
 

 ∫   (    )
  
    

                          
  

 
  

∫   (    )
  
    

 

 
∫    (    )

  
     

 
 

 
*
(    )

 
 

 
 

+    
 

 
(    )

 
    

 

ِمبَ)اعٗ ٚازذ( ِٚشزمزٙب ِٛخٛدح فٟ ػٕذِب رىْٛ اٌذاٌخ ػجبسح ػٓ  -:ذكايم انذوال انهىغاسذًيح

 اٌجغؾ . اٚ رىْٛ اٌذاٌخ ِٚشزمزٙب ِٛخٛدربْ فٟ اٌجغؾ ٌىٓ أط اٌذاٌخ )عبٌت ٚازذ(.

∫
  

 
           ∫                  ( ) 

  -أِثٍخ: خذ رىبًِ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ:

  ∫
     

    
 

                                          

∫
     

    
           

  ∫(    )         

                             

∫(    )         
 

 
∫(    )          

 
 

 
  (    )    

 

 -: ذكايم انذوال الآسيح

∫                       ( ) 

 -اٌزب١ٌخ: أِثٍخ: خذ رىبًِ اٌذٚاي

  ∫  
 
                                



 
 

∫  
 
     

 

 
∫  

 
        

 
   

  ∫
     

     
                                

∫
     

     
 
 

 
∫
       

     
 
 

 
  (     )    

 -: ذكايم انذوال انًثهثيح

  ∫                   

  ∫                  

  ∫                   

  ∫                    

  ∫                       

  ∫                       

  ∫                      

  ∫                    

  ∫             (         )    

   ∫              (         )    

 -أِثٍخ:

  ∫     (  )                                   

 ∫     (  )   
 

 
∫    (  )      

 

 
        

  ∫                                                  

 ∫                      

 سلهحالأ



 
 

  ∫       

  ∫(  
 

√  
 )    

  ∫   
 
      

  ∫(    )        

  ∫                   

 -:التكامل المحدد -2 

 (.b > a( ، ٚاْ )f( ٟ٘ ػىظ رفبػً اٌذاٌخ )F( ٚوبٔذ )A , B( ٚالؼخ فٟ اٌفزشح )a , bارا وبٔذ )

∫فبْ   )   
 

 
∫                      (   ٠ؼشف وّب ٠ٍٟ   ( )    

 

 
          

∫٠غّٝ )  
 

 
( ثبٌسذ الأػٍٝ b( ثبٌسذ الأدٔٝ ٌٍزىبًِ ٚ )a( ، ٚرغّٝ )f(   ثبٌزىبًِ اٌّسذد ٌٍذاٌخ  ) 

 ٌٍزىبًِ. 

 (. Cِلازظخ: اٌزىبًِ اٌّسذد خبٌٟ ِٓ ثبثذ اٌزىبًِ )

∫                            (:خذ ٔبرح اٌزىبًِ  1ِثبي) (   )   
 

  
  

 
 

 
(   ) 1

  

   
  
 

 
,(   )  (    ) -            

∫                            (:خذ ٔبرح اٌزىبًِ  2ِثبي)   
 
      

 

 
  

 
 

 
∫  

 
       

 

 

 
 

 
   

 
1
 

 
 
 

 
 (  

 
   

 
)  

 

 
(     )  

   

 
 

∫                            (:خذ ٔبرح اٌزىبًِ  3ِثبي)         
 
 

 
  

=  
 
∫           
 
 

 
  

 
      ]

 

 
    

 

 
(    (  

 
)     ( )) =  

 
 

 
(   )  

 

 
 

 

∫                                    (:خذ ٔبرح اٌزىب4ًِِثبي)
  

(   )

 

 
  

 

   ∫ (   )     
 

 
    (   )- 

    (   )    (   )          

    



 
 

 : خذ ٔبرح اٌزىبِلاد اٌزب١ٌخأعئٍخ

  ∫ (    )   
 

  
  

  ∫    
     (   )   

 

 
  

  ∫        
 
 
  

 

  

  ∫
(    )  

(     )

 

 
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 الأولىالمعادلات التفاضلية من المرتبة 

 أهذاف انىحذج

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـ  : لـبدساً ػـٍٝ ّبدحع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 فُٙ ِؼٕٝ اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ ثأٔٛاػٙب. -1

 ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ إٌّفظٍخ اٌّزغ١شاد. زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ -2

 زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ اٌّزدبٔغخ اٌّزغ١شاد. -3

4-  

 -المعادلات التفاضلٌة المنفصلة المتغٌرات:-أولا:

الصٌغة العامة لهذه المعادلة هً      
  

  
  ( )  ( )    

 (بدلالة حاصل ضرب دالتً  حٌث ٌوضع )

f(x) تمثل د( الة لـxفقط ) 

g(y) ( تمثل دالة لـyفقط ) 

الحل ٌتم بضرب طرفً المعادلة بـ )
  

 ( )
 ( فنحصل على 

  

 ( )
  ( )   

 بتكامل طرفً المعادلة ٌنتج

∫
  

 ( )
 ∫ ( )      

(A) ٌمثل ثابت اختٌاري للتكامل 

 -حل المعادلات التفاضلٌة الاتٌة: -امثلة:

    
  

  
            ( )             ( )      

)بضرب طرفً المعادلة بـ 
  

 ( )
 ) 



 
 

∫   ∫             
 

 
     

 هذا الحل ٌمثل الحل العام للمعادلة التفاضلٌة.

 

    
  

  
            ( )             ( )      

 ∫
  

 
 ∫                 

                   

 

    
  

  
 
 

 
   

          ∫    ∫    

 
 

 
   

 

 
                            

 

   
  

  
         

  

  
                           ∫       ∫       

       
 

 
       

 (x=0 ,y=0المعطاة)هذا الحل ٌمثل الحل العام ولإٌجاد الحل الخاص عند الشروط التالٌة 

     
 

 
                             



 
 

     
 

 
               (

 

 
       ) 

     [ (
 

 
       )]           [ (

 

 
       )] 

 الحل الأخٌر ٌمثل الحل الخاص للمعادلة التفاضلٌة.

 

   
  

  
                            

  

    
         ∫

  

    
 ∫       ∫     ∫      

              

 هذا ٌمثل الحل العام وٌمكن اٌجاد الحل الخاص عند الشروط التً ذكرت اعلاه

         ( )                  

                       
 
 

 

 

 

 -ثانٌا: المعادلات الرٌاضٌة المتجانسة:

 العامة لهذه المعدلة هً الصٌغة

  

  
  .

 

 
/     ( )   

      
 

 
                   

  

  
    

  

  
      ( ) 

   
  

  
  .

 

 
/   ( )   ( ) 



 
 

 
  

  
  ( )    

 -حل المعادلات التفاضلٌة الاتٌة: -امثلة:

   
  

  
 
     

   
 

 (x2) الحل:نقسم البسط والمقام على

  

  
 
  (  )

 

( 
 
)

 
 

( 
 
)
 .

 

 
/ 

 
  

  
    

  

  
 

   
  

  
 
 

(  )
 .

 

 
/          

 

 
 

    
  

  
 
 

 
        

  

  
 
 

 
 

 ∫    ∫
  

 
 

 

 
           

 

 

  

  
         

             

  
  

  
 
   

   
 

  

  
 
   

   
 

    
  

  
 
   

   
    

  

  
 
    

   
 

   

    
   

  

 
 



 
 

∫
  

    
 ∫

   

    
 ∫

  

 
 

     ( )  
 

 
  (    )        

     .
 

 
/  

 

 
  (  .

 

 
/
 

)        

 

   
  

  
  

     

   
 

  

  
  

  
  

  

 
 
 

  
    

  
 

    
  

  
  

    

  
 

  
  

  
  

    

  
 
  

 
  

        

  
  

     

  
 

    

     
  

  

 
    ∫

    

     
 ∫

  

 
   

 

 
  (     )        

 

 
  (   .

 

 
/
 
)        

       (     )     

     (     )   

  

  
 
(     )

  
 
 

 
 .
 

 
/
 

      

    
  

  
         

  

  
     



 
 

 
  

  
 
  

 
   ∫      ∫

  

 
 

             
 

 
       

  
 

     
 

 انرغزيح انًسرشجعح

 عؤاي اٌطٍجخ ػٓ ِؼٕٝ اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ . -4

ِٓ اٌّشرجخ الأٌٚٝ إٌّفظٍخ ٚاٌّزدبٔغخ عؤاي اٌطٍجخ ػٓ ؽش٠مخ زً اٌّؼبدلاد اٌزفبػ١ٍخ  -5

 .اٌّزغ١شاد

 رى١ٍف اٌطٍجخ ثبٌٛاخت اٌزبٌٟ.

   
  

  
    

  
  

  
 
     

     
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 ذطثيقاخ انركايم انهُذسيح

 أولا:انًساحح ذحد انًُحُي

( فبْ ِغبزخ إٌّطمخ f ≥ 0( ٚغ١ش عبٌجخ )a,b( داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح )fإرا وبٔذ )

 (.x = a , x = b( ٟ٘ )A( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ )fاٌّسذدح ثّٕسٕٟ اٌذاٌخ )

           لبْٔٛ اٌّغبزخ:

   
 

 
 ∫ ( )  

 

 

  ( )-
 

 
  ( )   ( )   

           : ِّٚىٓ وزبثزٙب ثبٌظ١غخ اٌزب١ٌخ

  
 

 
 ∫    

 

 

 

       لبْٔٛ اٌّغبزخ رسذ إٌّسٕٟ ِغ ِسٛس اٌظبداد ٟ٘    

 
 

 
 ∫     

   

   

 

( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ       ث١ٓ إٌّسٕٟ)(:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح 1)ِثبي

(x = 1 ,x = 5) 

∫                     اٌسً:      ∫ (    )    
  

 
   -  

 
    

 

 

 

 
 

  .
  

 
    /  .

  

 
    /               (    )  

 

 

ٚاٌّغزم١ّ١ٓ  ( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد      (:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ)2)ِثبي

(x = 0 ,x = 3:ًاٌس                 )  

  (0,2)(2-,0),   ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد 

 ( 0,2اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ٚاٌّسٛس٠ٓ ٌٍفزشح ) -1ٌذ٠ٕب ِغبزز١ٓ ّ٘ب 

 ( 2,3( ٌٍفزشح )x=3اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ٚاٌّسٛس اٌغ١ٕٟ ٚاٌّغزم١ُ) -2

        ∫ ( 
   )    ∫ (    )   

 

 

 

 
  

  
  

 
   -  

 
 
  

 
   -  

 
  

 

 



 
 

 |.
  

 
    /  .

  

 
    /|  |.

  

 
    /  .

  

 
    /|  

 |(   )  ( )|  |(  )  (   )|    (    )   

 

( ِٚسٛس اٌظبداد ٚاٌّغزم١ُ       ) (:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّس3ٟٕ)ِثبي

(y= 12) 

   ∫      
 

 
اٌسً                                                                        

                        √    (   )
 
  

 

                ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد   

  ∫ (   )
 
      

  

 

 

 
(   )

 
 |
  
 

  

 
 

 
.|(   )

 
  (    )

 
 |/ 

 

 
.|  (    )

 
 |/      (    )  

 ( ٚاٌّسٛس٠ٓ.     (:ازغت اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ اٌّغزم١ُ )4)ِثبي

 اٌسً: ٔٛخذ ٔمبؽ رمبؽغ اٌّغزم١ُ ِغ اٌّسٛس٠ٓ

               (   ) 

               (   ) 

 

  ∫    

 

 

   ∫(   )   

 

 

 (    )|
 
 

 

 

 |4  
  

 
5  4  

  

 
5|  |4  

  

 
5  4  

  

 
5|  

 

 
(    )  

( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٌٍفزشح       اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ )(:ازغت 5)ِثبي

(0 
 

 
  1.) 

 0اٌسً: ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد ٌٍفزشح 
 

 
  1 . 

                       

       . 
 

 
/               .

 

 
/    

 ٌزا رمغُ اٌّغبزخ اٌٝ لغ١ّٓ

  ∫     
 

 
 
 

    ∫     
 

 

    

 

 



 
 

       |
 
 
 

  (     | 
 )

 |    ( )     . 
 

 
/|  |    ( )     ( )| 

 |    |  |    |   (    )  

 

 

 :انحجىو انذوساَيحثاَيا

  ؽش٠مخ اٌششائر)اٌمشص( -1

   ∫ ( )     

       عّه اٌمشص= الاسرفبع ثبردبٖ ِسٛس اٌذٚساْ= 

 اٌمشص*الاسرفبع ثبردبٖ ِسٛس اٌذٚساْ.فبرا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد فبْاٌسدُ= ِغبزخ 

  ∫        

(.ارا وبْ 4,2(اٌٝ)0,0ِٓ إٌمطخ ) ( √  خذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ إٌّسٕٟ ): (1ِثبي )

 اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد.

  ∫ ( )     ∫   
     

  ∫        |
  

 
|
 
 
  |

  

 
 
  

 
|     

 ِلازظخ؛ إرا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌظبداد فبْ اٌسدُ

 ٠ىْٛ وّب ٠ٍٟ

    ∫ ( )     ∫   
     

   ٔظف لطش اٌمشص=

    عّه اٌمشص=

 

(ٚاٌّغزم١ُ     اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) خذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ (:2ِثبي)

(y=4.) ِسٛس اٌظبداد. إرا وبْ اٌذٚساْ زٛي 

  ∫        
 

 

  ∫     
 

 

 

   6
  

 
7
 
 
  [

  

 
  ]     

 

 

 

 



 
 

 طشيقح الاسطىاَح -2

ِٓ إٌمطخ  ( √  )(:أٚخذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ اٌّغبزخ رسذ إٌّسٕٟ 1ِثبي)

 (.ارا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد.4,2(اٌٝ)0,0)

 اٌسً:ٔأخز شش٠سخ ِٛاص٠خ ٌّسٛس اٌغ١ٕبد

  dy،عّه اٌمششح= yٔظف لطش الاعطٛأخ= 

  x-4= ؽٛي الاعطٛأخ =  اسرفبع الاعطٛأخ

 ؽ )ٔك*ع*د)ع((2اٌسدُ= 

  ∫     (   )  
 

 
 ∫     (    )  

 

 
  

   ∫ (     )  
 

 
   0

   

 
 
  

 
1
 
 
   0     

  

 
  1  

    

 (.y=4(ٚاٌّغزم١ُ )    اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) (: خذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚسأبٌّغبزخ2ِثبي)

 ارا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌظبداد.

 اٌسً:

  dx عّه اٌمششح=

 x ٔظف لطش اٌمبػذح=

  x-4اسرفبع الاعطٛأخ=

  ∫     (   )   
 

 
 ∫     (    )   

 

 
  

   ∫ (     )   
 

 
   0    

  

 
1
 
 

  

  0     
  

 
  1      

 

 

 

 

 

 



 
 

( ٚاٌّسٛس٠ٓ ارا    أٚخذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ اٌّغزم١ُ )(: 3ِثبي)

 وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد.

   ∫     
 

 
  ∫ (   )   

 

 
      

  ∫ (       )   
 

 

 

  6       
  

 
7
 
 

 

  6 ( )   ( )  
( ) 

 
  7  

 

 
  

 

 حساب طىل قىس انًُحُيثاَيا:

 -إٌّسٕٟ: لٛا١ٔٓ ؽٛي لٛط

    ∫ √  .
  

  
/
 
     

 

 
  

     ∫ √  .
  

  
/
  

 
      

    ∫ √.
  

  
/
 
 .

  

  
/
 
      

 

 
  

   ) خذ ؽٛي لٛط إٌّسٕٟ -ِثبي:

 
(   )

 
 ( ِٓ  )x=1( ٌٝا  )x=4.) 

  

  
  

 
 
 

 
(   )

  
  (   )

  
   

  ∫ √  .
  

  
/
 
     

 

 
 ∫ √  .(   )

  
 /

 
     

 

 
  

∫ √        
 

 
 ∫ √    

 

 
 6

 
 
 

 
 

7
 
 

 =  
 
( )     

 
( )    

  

 
 

 

 

 

 

 

 



 
 

( ارا r( ػٍٝ ِس١ؾ دائشح ٔظف لطش٘ب )x,yِثبي:خذ ؽٛي لٛط إٌّسٕٟ اٌزٞ رزسشوٗ إٌمطخ )

 (.u=2Π( اٌٝ )x=r.cos u(، )y=r.sin u( ِٓ )u=0ػٍّذ اْ )

 اٌسً:

  ∫ √.
  

  
/
 
 .

  

  
/
 
      

  

 
  

  

  
              

  

  
          

 .
  

  
/
 
 .

  

  
/
 
 (       )  (      )    (           )      

  ∫ √        
  

 

 ∫      
  

 

    |
  
 
     

  

 ثانثا:ذقشية انركايم

∫( ٌٍزىبًِ)Tلبػذح شجٗ إٌّسشف:إرا وبْ اٌّطٍٛة اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ )اٚلا:   ( )   
 

 
 ( فبْ:

  ( 
 
                    

 

 
  )    

   
   

 
     (  )     (  )     (  )     (  )  

n=  )ػذد اٌزمغ١ّبد)٠ّىٓ اْ رىْٛ صٚخ١خ اٚ فشد٠خ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ( رىْٛ اطغش ِٓ اٌم١ّخ اٌسم١م١خ.Tارا وبٔذ اٌذاٌخ ِسذثخ فبْ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ) -1ِلازظخ: 

 ( رىْٛ اوجش ِٓ اٌم١ّخ اٌسم١م١خ.Tارا وبٔذ اٌذاٌخ ِمؼشح فبْ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ) - 2           

∫) ( ٌسغبة ل١ّخn=4ِثبي:اعزخذَ لبػذح شجٗ إٌّسشف ِؼزجشا)    
 

 
( ٚلبسْ إٌبرح ِغ اٌم١ّخ 

 اٌسم١م١خ ٌٍزىبًِ.

 



 
 

 اٌم١ّخ اٌسم١م١خ ٟ٘ -1اٌسً:

∫     
 

 
 
  

 
|
 
 
 
  

 
 
  

 
        

 )                                                             اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٟ٘: -3
 
      

      
 

 
  )    

   
   

 
 
 

 
  

            ( )
     

          
 

 
 
 

 
      .

 

 
/
 
 
  

  
  

         
 

 
 
 

 
 
 

 
      .

 

 
/
 
 
  

  
  

         
 

 
 
 

 
 
 

 
      .

 

 
/
 
 
  

  
  

         
 

 
 
 

 
          .

 

 
/
 
 
  

  
    

  ( 
 
( )  .

  

  
/  .

  

  
/  .

  

  
/   

 
( ))

 

 
  

  
  

 
 
 

 
        

 أعئٍخ:خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبِلاد اٌزب١ٌخ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ شجٗ إٌّسشف

  ∫    
 

 
           

  ∫     
 

 
           

  ∫ √   
 

 
           

  ∫
 

 
  

 

 
          

 سًثسىٌ نرقشية انركايم: ثاَيا:قاعذج

 (ثٙزٖ اٌطش٠مخ ٔغزخذَ اٌمبْٔٛ اٌزبٌٟ:Sلإ٠دبد اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبًِ )

  
 

 
,(     )   (       )   (       )-   



 
 

 ( ػذد صٚخٟ.nفٟ ٘زٖ اٌطش٠مخ ٠دت أْ ٠ىْٛ ػذد اٌزمغ١ّبد)

∫ِثبي:ثطش٠مخ عّجغْٛ خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبًِ )     
 

 
 (.n=4( ِؼزجشا )

 اٌم١ّخ اٌسم١م١خ ٟ٘  -1اٌسً:

∫     
 

 
 
  

 
|
 
 
 
  

 
 
  

 
           

   
   

 
    

            ( )
    

                   ( )
    

                    ( )
    

                    ( )
     

                      ( )
     

  
 

 
,(     )   (       )   (       )-   

  
 

 
,(    )   (    )   ( )-    

  
 

 
,(  )       -  

   

 
        

أعئٍخ: ثطش٠مخ عّجغْٛ خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبِلاد اٌغبثمخ ِغ رسذ٠ذ الأعئٍخ اٌزٟ لا ٠ّىٓ زٍٙب 

 ٌّٚبرا.

  ∫    
 

 

          

  ∫     
 

 

          

  ∫ √   
 

 

        

  ∫
 

 
  

 

 

         

 

 

 

 

 

 



 
 

 الفيزياوية للتكاملالتطبيقات 

 استخدام التكامل المحدد فً التطبٌقات الفٌزٌائٌة كالمسافة والشغل وغٌرها.   

( هً دالة للسرعة اذا كانت ( )   المسافة التً ٌقطعها جسم متحرك بسرعة ) -:المسافةأولا:

ولا ٌعود ( لكً ٌكون الجسم ٌتحرك باتجاه واحد      ( موجبة ومستمرة للفترة )( ) )

 للخلف.

   
  

  
                   ∫     

 

 

 

(للفترة       جد المسافة التً ٌقطعها جسم ٌتحرك بسرعة تمثلها الدالة ) -مثال:

(     .) 

 -الحل:

  ∫      
 

 ∫ (    )    
 

 

 

 
      

 
 
           

 باتجاه القوةهو حاصل ضرب القوة فً المسافة  -:ثانيا:الشغل

 الشغل= القوة *المسافة باتجاه القوة

فً بعض الحالات تتغٌر القوة بتغٌر المسافة كما فً المكبس او النابض .ففً هذه الحالة ٌحسب 

(.والشغل Fالشغل بطرقة التكامل حٌث تكون القوة دالة للمسافة المقاسة من نقطة ابتداء حركة القوة)

 (هوx=b(الى )x=a)( للمسافة المقطوعة منWالناتج )

  ∫  ( )  
 

 
  

(نٌوتن .جد الشغل       (هً )    القوة اللازمة لسحب نابض حلزونً مسافة ) -مثال:

 (.    اللازم لاستطالة النابض)

  ∫        
 

 
     |

 
 
               

الشغل الناتج من (.جد     ∫  الشغل الناتج من تمدد غاز بٌن ضغطٌن مختلفٌن ) -مثال:

 (.          ( علما ان )      ( الى )     تمدد الغاز من )

 -الحل:

  ∫     
  

 
               



 
 

   ∫         
  

 
  

     

   
|
  
 

  

 
  

   
,            -       (     )         

 أسلهح

(للفترة       جد المسافة التً ٌقطعها جسم ٌتحرك بسرعة تمثلها الدالة ) -1

(     .) 

(نٌوتن .جد الشغل        (هً )    القوة اللازمة لسحب نابض حلزونً مسافة ) -2

 (.    اللازم لاستطالة النابض)

(.جد الشغل الناتج من     ∫  الشغل الناتج من تمدد غاز بٌن ضغطٌن مختلفٌن ) -3

 (.          ( علما ان )      ( الى )     تمدد الغاز من )

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 
 

 طثيقاخ انركايم انهُذسيحذ

 أولا:انًساحح ذحد انًُحُي

( فبْ ِغبزخ إٌّطمخ f ≥ 0( ٚغ١ش عبٌجخ )a,b( داٌخ ِغزّشح ػٍٝ اٌفزشح )fإرا وبٔذ )

 (.x = a , x = b( ٟ٘ )A( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ )fاٌّسذدح ثّٕسٕٟ اٌذاٌخ )

              لبْٔٛ اٌّغبزخ:
 
 ∫  ( )  

 

 
  ( )-  

 
  ( )   ( )   

             ِّٚىٓ وزبثزٙب ثبٌظ١غخ اٌزب١ٌخ: 
 
 ∫     

 

 
 

        لبْٔٛ اٌّغبزخ رسذ إٌّسٕٟ ِغ ِسٛس اٌظبداد ٟ٘    
 
 ∫     

   

   
 

( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ       اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ)(:خذ ِغبزخ إٌّطمخ 1ِثبي)

(x = 1 , x = 5) 

∫                     اٌسً:      ∫ (    )    
  

 
   -  

 
    

 

 

 

 
 

  .
  

 
    /  .

  

 
    /               (    )  

 

ٚاٌّغزم١ّ١ٓ ( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد       (:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ)2ِثبي)

(x = 0 ,x = 3              ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  (0,2)(2-,0),   ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد

 ( 0,2اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ٚاٌّسٛس٠ٓ ٌٍفزشح ) -1ٌذ٠ٕب ِغبزز١ٓ ّ٘ب 

 ( 2,3( ٌٍفزشح )x=3اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ٚاٌّسٛس اٌغ١ٕٟ ٚاٌّغزم١ُ) -2

        ∫ ( 
   )    ∫ (    )   

 

 

 

 
  

 

 

 

 



 
 

 

  
  

 
   -  

 
 
  

 
   -  

 
    

 |.
  

 
    /  .

  

 
    /|  |.

  

 
    /  .

  

 
    /|  

 |(    )  ( )|  |(  )  (    )|    (    )   

 

( ِٚسٛس اٌظبداد ٚاٌّغزم١ُ       ) (:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّس3ِٟٕثبي)

(y= 12) 

   ∫      
 

 
اٌسً                                                                        

                        √    (   )
 
  

 

                ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌظبداد   

  ∫ (   )
 
      

  

 

 

 
(   )

 
 |
  
 

  

 
 

 
.|(   )

 
  (    )

 
 |/ 

 

 
.|  (    )

 
 |/ 

     (    )   

 

 ( ٚاٌّسٛس٠ٓ.     (:ازغت اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ اٌّغزم١ُ )4ِثبي)

 اٌسً: ٔٛخذ ٔمبؽ رمبؽغ اٌّغزم١ُ ِغ اٌّسٛس٠ٓ

               (   ) 

               (   ) 

 

  ∫     
 

 
   ∫ (   )   

 

 
 (    )|

 
 

  

 |.  
  

 
/  .  

  

 
/|  |.  

  

 
/  .  

  

 
/|  

 

 
(    )   

( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٌٍفزشح       اٌّسظٛسح ث١ٓ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ ) (:ازغت اٌّغبزخ5ِثبي)

(0 
 

 
  1.) 

 0اٌسً: ٔٛخذ ٔمبؽ اٌزمبؽغ ِغ ِسٛس اٌغ١ٕبد ٌٍفزشح 
 

 
  1 . 

                       

       . 
 

 
/     

          .
 

 
/    

 ٌزا رمغُ اٌّغبزخ اٌٝ لغ١ّٓ

 

 

 



 
 

  ∫     
 

 
 
 

    ∫     
 

 

    

       |
 
 

 

  (     | 
 )  |    ( )     . 

 

 
/|  |    ( )  

   ( )|  

 |    |  |    |   (    )   

 (   )  ٚاٌّغزم١ُ  (     )  (:خذ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّس6ِٟٕثبي)

 اٌسً:

 ٔٛخذ ٔمبؽ ث١ٓ اٌّغزم١ُ ٚإٌّسٕٟ -1

     

    

______ 

          (   )     

               (   ) 

                       (   ) 

   ∫ (    )  
 

 

 4
  

 
 
  

 
5|
 
 
 |(

 

 
 
 

 
)  (

 

 
 
 

 
)|

      (    )  

 

 

 
 اعئٍخ

 x( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ )      (:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ)1)

= 0 ,x = 3) 

 x( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٚاٌّغزم١ّ١ٓ )      إٌّسٕٟ)(:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح ث١ٓ 2)

= 0 ,x = 5 ) 



 
 

 =y( ِٚسٛس اٌظبداد ٚاٌّغزم١ُ )      ) (:خذ ِغبزخ إٌّطمخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّس3ٟٕ)

0) 

 ( ٚاٌّسٛس٠ٓ.      (:ازغت اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ اٌّغزم١ُ )4)

( ِٚسٛس اٌغ١ٕبد ٌٍفزشح       (:ازغت اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ ِٕسٕٟ اٌذاٌخ )5)    

(0 
 

 
  1.) 

 (      )  ٚ  (        )  (:خذ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّس6ٓ١١ٕ)

 

 ثاَيا:انحجىو انذوساَيح

  ؽش٠مخ اٌششائر)اٌمشص( -1

   ∫ ( )     

       عّه اٌمشص= الاسرفبع ثبردبٖ ِسٛس اٌذٚساْ= 

 الاسرفبع ثبردبٖ ِسٛس اٌذٚساْ.فبرا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد فبْاٌسدُ= ِغبزخ اٌمشص*

  ∫        

(.ارا وبْ 4,2(اٌٝ)0,0ِٓ إٌمطخ ) ( √  : خذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ إٌّسٕٟ )(1ِثبي )

 اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد.

  ∫ ( )     ∫   
     

  ∫        |
  

 
|
 
 
  |

  

 
 
  

 
|     

 ِلازظخ؛ إرا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌظبداد فبْ اٌسدُ

 ٠ىْٛ وّب ٠ٍٟ

    ∫  ( )     ∫         

   ٔظف لطش اٌمشص=

    عّه اٌمشص=

 

 

 

 

 

 

 



 
 

(ٚاٌّغزم١ُ     اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) خذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ (:2ِثبي)

(y=4.إرا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌظبداد .) 

  ∫        
 

 

  ∫     
 

 

 

   6
  

 
7
 
 
  [

  

 
  ]     

 
 طشيقح الاسطىاَح -2

ِٓ إٌمطخ   ( √  )(:أٚخذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ اٌّغبزخ رسذ إٌّسٕٟ 1ِثبي)

 (.ارا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد.4,2(اٌٝ)0,0)

 اٌسً:ٔأخز شش٠سخ ِٛاص٠خ ٌّسٛس اٌغ١ٕبد

  dyاٌمششح=،عّه  yٔظف لطش الاعطٛأخ= 

  x-4= ؽٛي الاعطٛأخ =  اسرفبع الاعطٛأخ

 ؽ )ٔك*ع*د)ع((2اٌسدُ= 

  ∫     (   )  
 

 
 ∫     (    )  

 

 
  

   ∫ (     )  
 

 
   0

   

 
 
  

 
1
 
 
   0     

  

 
  1     

(ٚاٌّغزم١ُ     اٌّغبزخ اٌّسظٛسح ث١ٓ إٌّسٕٟ ) (: خذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚسا2ِْثبي)

(y=4.ارا وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌظبداد .) 

 اٌسً:

  dx عّه اٌمششح=

 x ٔظف لطش اٌمبػذح=

  x-4اسرفبع الاعطٛأخ=

 

 



 
 

  ∫     (   )   
 

 
 ∫     (    )   

 

 
  

   ∫ (     )   
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  0     
  

 
  1      

( ٚاٌّسٛس٠ٓ ارا    ث١ٓ اٌّغزم١ُ ) (: أٚخذ اٌسدُ إٌبرح ِٓ دٚساْ اٌّغبزخ اٌّسظٛسح3ِثبي)

 وبْ اٌذٚساْ زٛي ِسٛس اٌغ١ٕبد.

   ∫     
 

 
  ∫ (   )   

 

 
      

  ∫ (       )   
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 ثاَيا:حساب طىل قىس انًُحُي

 -لٛا١ٔٓ ؽٛي لٛط إٌّسٕٟ:

    ∫ √  .
  

  
/
 
     

 

 
  

     ∫ √  .
  

  
/
  

 
      

    ∫ √.
  

  
/
 
 .

  

  
/
 
      

 

 
  

   ) خذ ؽٛي لٛط إٌّسٕٟ -ِثبي:

 
(   )

 
 ( ِٓ  )x=1( ٌٝا  )x=4.) 
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( ارا r( ػٍٝ ِس١ؾ دائشح ٔظف لطش٘ب )x,yؽٛي لٛط إٌّسٕٟ اٌزٞ رزسشوٗ إٌمطخ ) ِثبي:خذ

 (.u=2Π( اٌٝ )x=r.cos u(، )y=r.sin u( ِٓ )u=0ػٍّذ اْ )

 اٌسً:

  ∫ √.
  

  
/
 
 .

  

  
/
 
      

  

 
  

  

  
              

  

  
          

 .
  

  
/
 
 .

  

  
/
 
 (       )  (      )    (           )      

  ∫ √        
  

 

 ∫      
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 ثانثا:ذقشية انركايم

∫( ٌٍزىبًِ)T:إرا وبْ اٌّطٍٛة اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ) اٚلا: لبػذح شجٗ إٌّسشف  ( )   
 

 
 )

 فبْ:

  ( 
 
                    

 

 
  )    

   
   

 
     (  )     (  )     (  )     (  )  

n=  )ػذد اٌزمغ١ّبد)٠ّىٓ اْ رىْٛ صٚخ١خ اٚ فشد٠خ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ( رىْٛ اطغش ِٓ اٌم١ّخ اٌسم١م١خ.Tارا وبٔذ اٌذاٌخ ِسذثخ فبْ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ) -1ِلازظخ: 

 اٌم١ّخ اٌسم١م١خ.( رىْٛ اوجش ِٓ Tارا وبٔذ اٌذاٌخ ِمؼشح فبْ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ) - 2           

∫) ( ٌسغبة ل١ّخn=4ِثبي:اعزخذَ لبػذح شجٗ إٌّسشف ِؼزجشا)    
 

 
( ٚلبسْ إٌبرح ِغ اٌم١ّخ 

 اٌسم١م١خ ٌٍزىبًِ.

 اٌم١ّخ اٌسم١م١خ ٟ٘ -1اٌسً:
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 )                                                 اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٟ٘:             -3
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 أعئٍخ:خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبِلاد اٌزب١ٌخ ثبعزخذاَ ؽش٠مخ شجٗ إٌّسشف

  ∫    
 

 
           

  ∫     
 

 
           

  ∫ √   
 

 
           

  ∫
 

 
  

 

 
          

 

 

 

 



 
 

 ثاَيا:قاعذج سًثسىٌ نرقشية انركايم:

 ٔغزخذَ اٌمبْٔٛ اٌزبٌٟ:(ثٙزٖ اٌطش٠مخ Sلإ٠دبد اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبًِ )

  
 

 
,(     )   (       )   (       )-   

 ( ػذد صٚخٟ.nفٟ ٘زٖ اٌطش٠مخ ٠دت أْ ٠ىْٛ ػذد اٌزمغ١ّبد)

∫ِثبي:ثطش٠مخ عّجغْٛ خذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبًِ )     
 

 
 (.n=4( ِؼزجشا )

 اٌم١ّخ اٌسم١م١خ ٟ٘  -1اٌسً:

∫     
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,(     )   (       )   (       )-   

  
 

 
,(    )   (    )   ( )-    

  
 

 
,(  )       -  

   

 
        

ذ اٌم١ّخ اٌزمش٠ج١خ ٌٍزىبِلاد اٌغبثمخ ِغ رسذ٠ذ الأعئٍخ اٌزٟ لا ٠ّىٓ زٍٙب أعئٍخ: ثطش٠مخ عّجغْٛ خ

 ٌّٚبرا.

  ∫    
 

 
           

  ∫     
 

 
           

  ∫ √   
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 طشق انركايم

 أهذاف انىحذج

ِٗ ٌٙـزٖ اٌـ  : لـبدساً ػـٍٝ ّبدحع١ىـْٛ اٌـطبٌت ثؼـذ دساعزـ

 زً ثؼغ ِغبئً اٌزىبًِ اٌزٟ لا ٠ّىٓ زٍٙب ثبعزخذاَ لٛا١ٔٓ اٌزىبًِ اٌؼبِخ. -5

اٌزؼشف ػٍٝ و١ف١خ زً رٍه اٌّغبئً ثبعزخذاَ ؽك اٌزىبًِ ثبٌزدضئخ أٚ اٌزؼ٠ٛغ أٚ اٌىغٛس  -6

 اٌدضئ١خ ِٚؼشفخ اٌطش٠مخ اٌّثٍٝ ٌسً أٞ ِغأٌخ.

 ( integration by parts) انركايم تانرجزئحأولا:

 (u.v٘زٖ اٌطش٠مخ رؼزّذ ػٍٝ لبْٔٛ زبطً ػشة داٌز١ٓ)

 (   )           

      (   )       

 ٚثأخز رىبًِ اٌطشف١ٓ ٔسظً ػٍٝ

∫          ∫      

 رغّٝ اٌّؼبدٌخ الأخ١شح  ثمبػذح اٌزىبًِ ثبٌزدضئخ 

 ثطش٠مخ اٌزدضئخخذ رىبًِ اٌذٚاي اٌزب١ٌخ  -اِثٍخ:

  ∫          
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)               

  

 
  

 ∫          
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∫     

  

 
     

  

 
    

  ∫        



 
 

                                  

 ∫             ∫               

 ( integration of quotients)  انركايم تانكسىس انجزئيحثاَيا:

 ششٚؽ إخشاء ٘زا اٌزىبًِ:

 ِمبَ اٌىغش لبثً ٌٍزس١ًٍ. - أ

 دسخخ اٌجغؾ ألً ِٓ دسخخ اٌّمبَ. ٚارا وبٔذ اٌجغؾ اوجش ف١دت اخشاء ػ١ٍّخ اٌمغّخ اٚلا. - ة

 اٌذٚاي اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ اٌىغٛس اٌدضئ١خ  خذ رىبًِ -أِثٍخ:

  ∫
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(   )
 

 

(   )
 

     

(   )(   )
 
 (   )   (   )

(   )(   )
 

       (   )   (   ) 

                (   )   (   ) 

            

           (  )      (    )   (    ) 

              

 ∫
     

        
    ∫

 

(   )
   ∫
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(   )
 ∫

 

(   )

  
 

 
∫
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∫
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( . ٌزجغ١ؾ ٘زا n( رسذ خزس ثمٛح )xفٟ ثؼغ اٌزىبِلاد اٌىغش٠خ رىْٛ ) -:انركايم تانرعىيضثانثا:

( ،ز١ث )( رّثً اوجش لٛح خزس ِٛخٛدح فٟ اٌذاٌخ، ٠ٚزُ اٌسً     إٌٛع ِٓ اٌزىبًِ ٔفشع )

 -الاِثٍخ اٌزب١ٌخ:وّب فٟ 

 -زً اٌزىبِلاد اٌزب١ٌخ: -أِثٍخ:

  ∫
√    

  √ 
    

                      

 ∫
√    

  √ 
   ∫

        

   
  ∫

    

   
 

ثبعزؼّبي ؽش٠مخ اٌمغّخ اٌط٠ٍٛخ..ثزٕض٠ً ٚازذ ِٓ أط اٌجغؾ ٚاٌجذا ثئشبسح ِٛخجخ ثُ عبٌجخ 

(ٚوّب ٠ٍٟ ثُ ٔؼغ وغش ِمبِٗ     ىزا ززٝ ٔظً اٌٝ )ٚإٔضاي ٚازذ ِٓ الأط اٌدذ٠ذ ٚ٘

(1+u.) 



 
 

 ∫
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 ( ثـ)uٔؼٛع ػٓ وً)
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 ∫
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√ 

 
   |  √ |    

 انرغزيح انًسرشجعح

 -زً اٌّغبئً اٌزب١ٌخ:

  ∫         

  ∫
   

    
     

  ∫
√    

  √ 
   

 

 

 

 



 
 

 الإزظبء

٠جسث ٠ٚؼبٌح اٌّدّٛػبد اٌزٟ رزىْٛ ِٓ ِدّٛػبد وج١شح ٠ّٕٚسٕب اٌٛعبئً اٌزٟ رؼ١ٕٕب ػٍٝ  ػٍُ

خّغ ٚرٕظ١ُ اٌج١بٔبد اٌؼ١ٕ١خ ػٓ ٘زٖ اٌّدّٛػبد ٚرس١ٍٍٙب ٚاٌسىُ ػ١ٍٙب ِٚمبسٔزٙب ثغ١ش٘ب ِٓ 

 اٌّدّٛػبد.

 ٚرشًّ  -اٌؼ١ٍّبد الإزظبئ١خ:

ٟٚ٘ اٌّؼٍِٛبد الأ١ٌٚخ اٌؼذد٠خ زٛي ّٔٛرج ِؼ١ٓ اٚ ػ١ٕخ دْٚ دساعخ  -خّغ اٌج١بٔبد: -1

 اٌىً.ٚاٌطش٠مخ اٌّثٍٝ لاخز١بس اٌؼ١ٕخ ٟ٘ اٌطش٠مخ اٌؼشٛائ١خ.

رٕظ١ُ اٌج١بٔبد: ٚػغ اٌج١بٔبد فٟ خذاٚي إزظبئ١خ اٚ سعَٛ ث١ب١ٔخ ٌّؼبٌدزٙب س٠بػ١ب  -2

 ١خ ٌٙب.ٌٚغٌٙٛخ الاؽلاع ػ١ٍٙب ِٚؼشفخ اٌذلائً الأٌٚ

ِؼبٌدخ اٌج١بٔبد س٠بػ١ب:اعزخذاَ اٌج١بٔبد الأ١ٌٚخ لاعزخشاج ٔزبئح ػذد٠خ ٌٙب دلالاد  -3

 إزظبئ١خ.

اٌزفغ١ش ٚالاعزٕزبج:دساعخ إٌزبئح اٌزٟ رُ اٌسظٛي ػ١ٍٙب ٌغشع ٌغشع اٌٛطٛي اٌٝ  -4

 زمبئك ِؼ١ٕخ رف١ذ اٌدٙخ اٌّؼ١ٕخ فٟ رٛخ١ٗ ػٍّٙب اػزّبدا ػٍٝ رٌه اٌزفغ١ش.٠ٚزطٍت اٌزفغ١ش

 اٌجذا٘خ ٚالاِبٔخ ٚالاٌّبَ ثبٌّٛػٛع.

اٌج١بٔبد الازظبئ١خ: ِدّٛػخ ِٓ اٌم١ُ اٌؼذد٠خ اٌزٟ ٠سظً ػ١ٍٙب اٌجبزث،ٚرغّٝ أز١بٔب ل١ُ 

 اٌّزغ١ش.

( ؽبٌجب فٟ ازذ الاِزسبٔبد وّب ٠ٍٟ، اسعُ اٌّذسج ٚاٌّؼٍغ اٌزىشاسٞ 40وبٔذ دسخبد ) -ِثبي:

 ٌٙزٖ اٌؼ١ٕخ.

70 60 50 46 65 73 38 75 

62 52 56 32 45 65 82 85 

53 55 60 63 73 44 30 75 

53 35 63 73 68 79 43 87 

60 63 72 68 37 76 82 40 

 

 

44 43 40 38 37 35 32 30 

56 55 53 53 52 50 46 45 

65 63 63 63 62 60 60 60 

73 73 73 72 70 68 68 65 

87 85 82 82 79 76 75 75 

 



 
 

أػٍٝ ٚالً دسخخ ٚاٌشاعجْٛ ٚإٌبخسْٛ ٚاٌذسخبد الأوثش ٔغزفبد ِٓ ٘زا اٌدذٚي ِٓ ِؼشفخ 

 رىشاسا.

اٌزٛص٠غ اٌزىشاسٞ : ٘ٛ رد١ّغ ل١ُ اٌّزغ١ش ثؼذد ِٓ اٌفئبد اٌّزغب٠ٚخ اٌطٛي غبٌجب ٠زٛلف ػذد 

 اٌفئبد ػٍٝ:

 ؽج١ؼخ اٌّدّٛػخ اٌّذسٚعخ ٚ٘ذف اٌذساعخ. -1

 ػذد ِفشداد اٌّدّٛػخ ٚدلخ ل١بعٙب. -2

 ( فئخ.12-6أفؼً ػذد ٌٍفئبد )

 خطٛاد ػًّ اٌزٛص٠غ اٌزىشاسٞ:

 اطغش ل١ّخ –زغبة اٌّذٜ ٌٍّدّٛػخ = اوجش ل١ّخ  -1

 ٠مغُ اٌّذٜ ػٍٝ ػذد اٌفئبد اٌزٞ ٔشاٖ ِٕبعجب فٕسظً ػٍٝ ل١ّخ طس١سخ ٌطٛي اٌفئخ. -2

( ٌزا ٔبخز ػذد 60ٔمشة اٌٝ الشة ػششح ٟٚ٘ ) 57=30-87ِٓ إٌزبئح اػلاٖ اٌّذٜ = 

 (.6اٌفئبد ٠غبٚٞ )

 10=9.7=6\57ؽٛي اٌفئخ=  -3

 اعًٙ ؽش٠مخ ٌزغد١ً اٌفئبد ٘ٛ خؼً ثذا٠خ وً فئخ ل١ّخ ِسذدح ٚٔٙب٠زٙب الً ِٓ اٌم١ّخ اٌّسذدح.

 ِٓ اٌّثبي 

 ( ٚ٘ىزا ززٝ اٌفئخ الاخ١شح.50-40( اٌفئخ اٌثب١ٔخ )39-30أٚ ) 40اٌٝ الً ِٓ 40اٌفئخ الأٌٚٝ 

 = ِشوض اٌفئخ.الً ل١ّخ ( فٟ اٌفئخ ِمغِٛب ػٍٝ اث١ٕٓ–ِزٛعؾ اٌفئخ =)أػٍٝ ل١ّخ 

 اٌزىشاس=ِدّٛع اٌمشاءاد ػّٓ وً فئخ.

 الاززّبي: ٘ٛ اٌزىشاس إٌغجٟ لاٞ فئخ ٠ّٚثً ٔغجخ اٌزىشاس اٌٝ اٌؼذد اٌىٍٟ ٌٍمشاءاد.

 رفش٠غ اٌج١بٔبد فٟ خذٚي اٌزفش٠غ: ٚوّب ِٛػر فٟ اٌدذٚي

 اٌزىشاس ِشوض اٌفئخ اٌفئخ

 5 35 (39-30الاٌٚٝ)

 5 45 (49-40اٌثب١ٔخ)

 6 55 (59-50اٌثبٌثخ)

 11 65 (69-60اٌشاثؼخ)

 9 75 (79-70اٌخبِغخ)

 4 85 (89-80اٌغبدعخ)

 



 
 

اٌّذسج اٌزىشاسٞ:شىً ث١بٟٔ ِٓ ِدّٛػبد ِٓ اٌّغزط١لاد اٌّزلاطمخ رزغبٜٚ فٟ ػذد اٌفئبد 

 ٚلبػذح وً ِٕٙب ٚزذح ؽٛي رّثً ؽٛي اٌفئخ ،ٚاسرفبػٙب رّثً رىشاساد رٍه اٌفئبد.

 اٌزىشاسٞ:٘ٛ اٌخؾ اٌّزىغش اٌٛاطً ث١ٓ ِٕزظفبد اٌمٛاػذ اٌؼ١ٍب ٌٍّذسج اٌزىشاسٞ.اٌّؼٍغ 

 

 

إٌّسٕٟ اٌزىشاسٞ: ارا وبْ اٌخؾ اٌٛاطً ث١ٓ ِشاوض اٌفئبد ٚاٌزىشاساد خطب ِٕس١ٕب ٠غّٝ 

 اٌشىً ثبٌّٕسٕٟ اٌزىشاسٞ .رٛخذ ػذح أٛاع ِٓ إٌّس١ٕبد اٌزىشاس٠خ .

 إٌّسٕٟ اٌزىشاسٞ اٌّؼزذي  -1

 ٌّٕسٕٟ اٌزىشاسٞ غ١ش اٌّؼزذي ٠ٚشًّا -2

 اٌّزٕبصي. -اٌّزظبػذ.    ٘ـ -اٌٍّزٛٞ ١ّ٠ٕب.     د -اٌٍّزٛٞ ٠غبسا.    ج -اٌّزدّغ.      ة - أ

 

 

 

 

 

 



 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 (.n( ِمغِٛب ػٍٝ ػذد٘ب )xاٌٛعؾ اٌسغبثٟ: ػجبسح ػٓ ِدّٛع اٌمشاءاد)

 ِدّٛع اٌمشاءاد اٌزىشاس ِشاوض اٌفئبد اٌفئبد

49-45 47 4 188 

54-50 52 10 520 

59-55 57 11 627 

64-60 62 6 372 

69-65 67 6 402 

74-70 72 2 144 

79-75 77 1 77 

                       2330                               40 

 

اٌٛعؾ اٌسغبثٟ=
          

  
     =58.25 

 لإ٠دبد اٌٛعؾ اٌسغبثٟ. رٛخذ ؽش٠ك أخشٜ

 

      



 
 

 (190,232,250,295,303ِثبي: خذ اٌٛعؾ اٌسغبثٟ ٌلأػذاد اٌزب١ٌخ  )

 اٌسً:

 ( وٛعؾ زغبث250ٟٔخزبس اٌشلُ الاٚعؾ ٚ٘ٛ) -1

-,60-ٔسغت ِسظٍخ اٌفشق ث١ٓ اٌٛعؾ اٌسغبثٟ اٌّخزبس ٚثم١خ الاػذاد ) -2

18,0,45,53=20) 

اٌٛعؾ اٌسغبثٟ= -3
        

 
        =254 

اٌزشزذ: ٘ٛ اٌزجبػذ ث١ٓ ِفشداد اٞ ِدّٛػخ ِٓ اٌم١ُ،٠ٚؼزجش ِم١بعب ٌّذٜ ردبٔظ اٌّدّٛػبد 

الازظبئ١خ. ٠ٚىْٛ اٌزشزذ طغ١شا ػٕذِب رىْٛ اٌم١ُ اٌّأخٛرح لش٠جخ ِٓ ثؼؼٙب ،٠ٚىجش اٌزشزذ 

 وٍّب وبٔذ اٌم١ُ ِزجبػذح.

 


